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AU ROL

SirE,

I. y a long-temps que mon Euclide en trois langues
aurait dd paraitre. Je me plaignais dgs circonstances qui
en retardaient la publication. Combien, au contraire, je
me serais félicité de ce retard, sil m’avait été donné de
prévoir que le monde entier, bouleversé jusque dans ses
fondements, devait bientéot rentrer dans I'ordre accoutumé;
que les tempétes allaient se dissiper, la sérénité renaitre
dans le ciel, et le bonheur sur la terre! si surtout javais
pu penser que YOTRE MAJ ESTE, reparaissant parmi
nous comme un astre bienfaisant, daignerait permettre que
mon ouvrage pardt sous ses auspices augustes!

SIRE, cette ‘faveur inattendue, qui met le comble au
plus cher de mes veeux, sera gravée dans mon ceeur jusqu’a
mon dernier soupir.

Je suis avec respect,
SIRE, |
DE VOTRE MAJESTE,

Le trés-humble, trés-obéissant
et tres-fidele sujet,

F. PEYRARD.
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PREFATIO.

EUCLIDES vixit tempor;bus Prolemai-Lagi, circiter annum 272 ante 2ram
valgarem ; Archimedes suis in libris sepe de illo meminit. Euclides a Pto-
lemeo interrogatus an non esset methodus discende Geometriz methodo
sué facilior : Non est regia, inquit Euclides, ad Geometriain via. Hec tan-
tum de Euclide novimus : qua sit patria ormndus ignoratur,

,Am;e Euclidem permaulti floruerunt geometre. Primus omnium Graeco-
rum , Euclides eorum opera collegit, collecta dlgeSSIt et qua fuerant incon-
dite demonstrata‘, ea demonstrationibus inconcussis exornavit.

Plurima opera Euclides conscripserat ;* ex quibus tredecim libri Ele-
mentorum et Data taatum supersunt. '

Librorum omnium qui de scientiarum elementis agunt liber perfectis-
simus semper habita sunt Euclidis Elementa, qu® in omnes OmMNino
linguas fuerunt conversa.

De Elementis Euclidis sic Cardanus : Quorum inconcussa dogmatum
Sirmitas, perfectioque adeo absoluta est, ut nullum opus huic aliud
comparare audeas; quibus fit ut adeo wveritatis lux in eo refulgeat,
ut soli hi in arduis queestionibus videantur posse @& vero falsum dis-
cernere , qui Euclidem habeant familiarem.
Ait Pemberton se non semel Newtonem audivisse meerentem quod sese
- Cartesii aliorumque algebristarum operibus totum dedisset, antequam
studuisset Enclidis Elementis, et illa fuisset meditatus.
D. Lagrange quem extinctum luget et diu lugebit Europa, mihi dic-
titabat Geometriam esse linguam mortuam; et qui in Euclidis Elementis
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Evcrios vivait du temps de ‘Ptolémée-Lagus, vers I'an 272 avant P'ére
vulgaire; Archiméde I'a cité dans plusieurs de ses livres. Ptolémée ayant
demandé a Euclide s'il n’y avait pas de maniére plus facile que la sienne
pour apprendre la Géométrie , Euclide répondit qu’il n’y avait point de
chemin royal pour arriver a cette science. C'est tout ce que nous savons
d’Euclide : on ignore méme quelle fut sa patrie.

Beaucoup de géomeétres avaient paru avant Euclide. Le premier des
Grecs, Euclide rassembla leurs ouvrages, les mit dans un ordre conve-
nable, et donna des démonstrations inattaquables de ce qui n’avait Pas été
démontré d’'une maniére rigoureuse.

Euclide avait composé un grand nombre & ouvrages. Les treize livres des .
Eléments et les Donndes sont les seuls qui soient parvenus jusqu’a nous. .

Les Eléments d’Euclide ont tonjours été regardés comme le plus parfait
de tous les livres élémentaires ; ils ont été traduits et commentés dans
toutes les langues. | '

Cardan, en parlant des Eléments d’Euclide,, s'exprime ainsi : Quorum
l'nconcussa dogmatum firmitas , perfectioque adeo absoluta est, ut
nullum opus jure huic aliud comparare audeas ; quibus fit ut adeo
veritatis lux in eo refulgeat, ut soli hi in arduis queestionibus videantur
posse a vero falsum discernere , qui Euclidem habeant Samiliarem.

Pemberton nous apprend qu 11 avait entendu plusieurs fois Newton se
plaindre de s’étre livré tout entier aux ouvrages de Descartes, et des autres
algébristes, avant d'avoir étudié et médité les Eléments d'Euclide.

M. Lagrange, dont PEurope déplore et déplorera long-temps la perte, -
me répétait souvent que la Géométrie était une langue morte; que celui qui

‘ b
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Geometrie ngn studebat, eum perinde facere ac si quis greecam latinamve
linguam in fecentioribus operibus grece et latine scriptis discere velit.

Theoremata subsequentia , qua in quolibet Geometriz tractatu adesse
“solent, in Elementis Euclidis desiderantur :

Circulorum circumferentize inter se sunt ut eorum diametri.

Quilibet circulus aqualis est triangulo rectangulo cujus unum ex lateribus
angulum rectum continenti.bus @quale est semi-diametro, alterum autem
@quale circumferentice.

Cujuslibet cylindri recti superficies convexa qualis est rectangulo cujus
altitudo xequalis est cylindri lateri, cujus autem basis equalis circumferentize
basis cylindri, vel circulo cujus semi-diameter media proportionalis est
inter latus cylindri et diametrum basis cylindri.

Cujuslibet coni recti, exceptd basi, superficies convexa equalis est trian-
gulo rectangulo cujus unum laterum angulum rectum continentium ®quale
est coni lateri, alterum vero equale circumferentia basis coni, vel circulo
cujus semi-diameter media proportionalis est inter coni latus et semi-diame-
trum circuli qui coni est basis.

Superficies convexe cylindrorum rectorum et similium, et etiam cono-

‘rum rectorum et similium, sunt inter se ut diametri basium eorumdcm
cylindrorum et conorum.

Cujuslibet spheere superficies zqualis est quatuor maximis ejusdem -
spheere circulis, vel superficiei convexz cylindri circumscripti.

Spheerarum superficies inter se sunt ut quadrata earum diametrorum.

Qualibet spheera qualis cst duabus tertiis partibus cylindri circumseripti.

Nonnulli credidere hac theoremata ex Euclidis Elementis evanuisse tem-
porum inclementia ; sed falso. Hec enim theoremata qua demonstrari non
possunt nisi ope quatuor primorum postulatorum in initio primi libri de
Spheerd et Cylindro positorum , demonstrari non potuerunt ab Euclide ,
qui baec Archimedis postulata non admiserat.
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n’étudiait pas la Géométrie dans Euclide, faisait la méme chose que celui
qui voudf*aiit apprendre le grec et le latin, en lisant les ouvrages modernes
écrits dans ces deux langues.

Les théorémes suivants, qui se trouvent ordinairement dans tout traité
élémentaire de Géométrie , ne se trouvent pas dans les Eléments d’Euclide:

Les circonférences de cercles sont entre elles comme leurs diaméetres.

Un cercle est égal a un triangle rectangle dont un des cotés de 'angle
droit est égal au rayon, et dont l'autre coté de I'angle droit est égal a la
circonférence. : .

La surface convexe d’un cylindre droit est égale & un rectangle dont
la hauteur est égale au cdté du cylindre, et dont la base est égalea la .
circonférence de la base du cylindre, ou bien & un cercle dont le rayon
est moyen proportionnel entre le coté du cylindre et le diamétre de sa
base, v ‘

La surface d’'un céne droit, la base exceptée, est égale a un. triangle
rectangle dont un des cdtés de I'angle droit est égal au cdté du edne, et
dont Tautre c6té de Vangle droit est égal a la circonférence de la base du
cdne, ou bien A un cercle dont le rayon est moyen proportionnel entre
le coté du cdne et le rayon du cercle qui est la base du cone. _

Les surfaces convexes des cylindres droits et semblables, des cones droits
et semblables, sont entre elles comme les diamétres des bases de ces cylin-
dres et de ces cones. ‘

La surface d’'une sphere est égale & quatre grands cercles, ou ala sur-

sface convexe du cylindre circonscrit.

Les surfaces des sphéres sont entre elles comme les quarres de leurs
diametres. ‘

Une sphére est égale aux deux tiers du cylindre circonscrit.

Des personnes ont pensé que ces théorémes avaient disparu des Eléments
d'Euclide par Tinjure des temps; c'est une erreur. Ces théorémes, qui
ne peuvent se démontrer qu’a 'aide des quatre premiéres demandes placées
au commencement du premier livre de la Sphére et du Cylindre, n'ont
pu Vétre par Euclide, qui n’avait point admis ces demandes d’Archimede.
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Forsan dici potest solam dissimilitudinem que intercedit Euclidis inter
et Archimedis methodum, consistere in rejectione vel in admissione postu-
latorum de quibus hic incidit sermo.

In praefatione mez versionis librorum 1, 2, 3, 4,6, 11, 12 Elemen-
torum Euclidis, qua anno 1804 edita fuit, suscepi munus edendi versiones
operum completorum Euclidis, Archimedisque et Apollonii. Mea versio
operum Archimedis vulgata est anno 1808; quo quidem tempore, ver-
tendis Euclidis operibus ultimam manum admoveram. Sed antequam prelo
subjiceretur, consulere volui codices manuscriptos bibliothece imperialis de
plurimis locis qui mihi videbantur mutilati vel corrupti in editione Oxonie,
qué usus fueram in convertendo Euclide. Hi codices , tres et viginti
numero, mihi commissi fuerunt, et statim animadverti editionem Oxoniae

‘nullius horum - manuscriptorum esse exemplar ; hcs omnes manuscriptos
explere lacunas, et restituere locos corruptos in editione basiliensi et in
editione Oxoniz que nihil aliud est quam ejus exemplar. Quin etiam anim-
adverti hos omnes manuscriptos, manuscripto 1go tantum excepto, inter
se esse ferme consentaneos; manuscriptum autem 19o explere lacunas,
restituere locos corruptos qui ope aliorum manuscriptorum nec explebantur
nec restituebantur.

Manuscriptus 190 ad bibliothecam vaticanam pertinebat : is Romé Lute-
tiam a comite de Peluse fuit missus.

In manuscripto groeco 2348, sub finem seeculi decimi sexti exarato, quique
continet Euclidis Data cum quinque antiquissimis vaticanis manuscriptis,
greecis collata a Josepho Auria, celebri geometra , nec unam quidem repe-
rias e pretiosissimis lectionibus manuscripti 1go variantibus ; quod probare

-videtur hunc manuscriptum tunc temporis in bibliothecd vaticana fuisse
desideratum. \
 Manuscriptus 190 manuscriptorum exeunte nono seculo exaratorum
omnia pra se fert indicia ; alii vero manuscripti pertinent ad secula multo
recentiora.

Hoc manuscripto mihi commisso, statim in animum incidit edere grace,

latine et gallice Elementa et Data, sola procul dubio quz supersint Euclidis
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On pourrait peut-étre dire que la seule différence entre la méthode
d’Euclide et celle PArchiméde, consiste dans le rejet ousl’admission des
quatre demandes dont je viens de parler.

Dans la préface de ma traduction des livres 1,2, 3, 4, 6, 11, 12 des
Eléments d'Euclide, qui parut en 1804, je pris I'engagement de publier
les traductions des ceuvres completes d’Euclide, d’Archiméde et d’Apollo-
nius. Ma traduction des ceuvres d’Archiméde parut en 18e8. A cette
époque j'avais mis la derniére main a la traduction des ceuvres d’Euclide.
Mais avant de la livrer a I'impression, je voulps consulter les manuscrits
de la bibliothéque impériale sur les passages qui me paraissaient tronqués
~ou altérés dans Pédition d’Oxford, d’apres laquelle j’avais fait ma’ tradue-
tion. Ces manuscrits, qui sont au nombre de 23, me furent confiés, et
je ne tardai pas a m’apercevoir que I'édition d’Oxford n’est la copie d’aucun
de ces manuscrits ; que tous ces manuscrits remplissent des lacunes, et
rétablissent des passages altérés qui se trouvent dans Iédition de Bale,
et dans celle d'Oxford qui n’en est que la copie. Je remarquai aussi que
tous ces mannscrits, le n° 19o seul excepté, sont a peu de choses prés
conformes les uns aux autres; que le n° 1go remplit des lacunes, et
rétablit des passages altérés, qui ne peuvent pas I'étre a l'aide des autres
manuscrits.

Le manuserit 19go appartenait a la bibliothéque du Vatican : il fut
envoyé de Rome & Paris par le comte de Peluse.

Dans le manuscrit grec n° 2348, qui est de la fin du seizi¢me siccle, et
qui contient les Données d’Euclide collationnées par Joseph Auria , géometre
célehre, avec les cinq plus anciens manuscrits grecs de la bibliothéque du
Vatican, on ne trouve aucune des précieuses variantes du manuscrit 19o;
ce qui semble prouver que ce manuscrit n’était pas alors a la bibliothé¢que
du Vatican.

Le manuscrit 1go porte tous les caractéres des manuscrits de la fin du
neuvieme siecle, tandis que les autres apparti¢nent a des si¢cles beaucoup
plus rapprochés de nous. '

Etant dépositaire de ce précieux manuscrit, je me déterminai, sans ba-
‘lancer, a donner une édition grecque, latine et francaise des Eléments et
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opera. Quapropter, contuli manuscriptum 19o cum editione Osoniz,
exaravique lectiones variantes in margine operl impressi,

t

“His perfectis, ad variantes lectiones margini appositas sedulus attendi,
et alils manuscriptis accersitis, hanc aut illam lectionem variantem in edi-
tionem parisiensem admisi, vel ab ea rejeci. Manuscriptum 1go potiorem
habui, quotiescumque nulla mihi fuit ratio cur hanc aut illam lechonem
praferrem. . .

Textum graecum sic constitutum in latinum converti, et queecunque
ex variantibus quas admiseram lectionibus, mutari fuit opportunum , heec
in versione galhca mutata sunt. :

Mea latina versio ad verbum textui graeco congrult, nisi quid peculiare
me coegerit ut secus facerem. Nonnulli in mea versione occurrent forte
hellenismi, aut saltem quedam locutiones a quibus lingua latina abhor-
rere videtur. Illas quidem vitare potrvissem; sed mea versio cum textu
greeco minus fuisset consentanea. '

De mea4 convertendi ratione , viros in graech latinique lingua versatis-
- simos consului. D. Delambre , secretarius perpetuus classis scientiarum
physicarum et mathematicarum Instituti imperialis Franeie, necnon Uni-
versitatis imperialis queestor, meam versionem dignatus est perpendere, et
utilia mihi dare consilia. Hanc €4 de re ad me scripsit epistolam :

Parisiis, 20 februarii 1852.

Cum voluptate legimus sex prima folia tui Euclidis trilinguis. Tui commissarii desiderium
enuntiaverant videndi editum Euclidis textum grzcum expurgatum omnibus mendis
quas castigavisti manuscriptorum ope, et locupletatum omnibus incrementis que tibi-
suppeditaverunt manuscripti : mox eorum omniumgque doctorum explebis desiderium.

Mu'tum probo quod constitutum habuisti reddere versionem latinam tam consentaneam
quam utragne lingua ferre potest. Grzcis erant du vie indicandorum casuum obliquorum,
terminatio scilicet et articulus ; quando una earum duarum rationum eos deficiebat,
quod szpe in geometrii contingit, articulus satis erat ad omnem tollendam dubitationem.



PREFACE. XV -
des Données d’Euclide, qui sont certainement les seuls ouvrages qui nous
restent de ce géométre a jamais célebre. Pour cela, je comparai le manuscrit
rgo avec édition d'Oxford, et j'écrivis les variantes en marge de l'ou-
vrage imprimé,

Ce travail terminé, jexaminai attentivement les variantes marginales
et 2 'aide des autres manuscrits, j'adoptai ou je rejetai, pour I'édition de
Paris, telle ou telle variante. Le manuscrit 1go a toujours eu la préfé-
rence, toutes les fois que je n’avais pas de motif pour préférer une legon a
une autre. :

Le texte grec étant ainsi arrété, je le traduisis en latm, et jefisala
traduction frangaise les changements exigés par les variantes que javais
adoptées. ‘

Ma traduction latine correspond mot pour mot au texte grec, 3 moins que
quelque régle particuliére ne m’ait forcé de faire autrement. On trouvera
quelquefois des hellénismes' dans ma traduction, ou du moins certaines
expressions qui semblent s’écarter un peu du génie de la langue latine.
Jaurais pu les éviter ; mais ma traduction aurait été moins fidele.

J'avais soumis mon systéme de traduction & des personnes versées dans
- 1a langue grecque et dans la langue latine. M. Delambre, secrétaire perpétuel
de la classe des sciences physiques et mathématiques-de I'Institut impérial
de France et trésorier de I'université impériale, eut la complaisance de
I'examiner avec soin, et de m’aider de ses sages conseils. Voici la lettre
qu’il me fit ’honneur de m’écrire a ce sujet :

+ PFaris, ce 20 février 1812,

Monsigun , j'ailu avec plaisir les six premiéres feuilles de votre Euclide en trois langues.
Yos commissaires avaient exprimé le veeu de voir paraitre une édition grecque du texte
d’Euclide , purgée de toutes les fautes que les manuscrits vous ont fait rectifier , et enri-
chie de toutes les additions qu’ils vous ont fournies : vous allez remplir leur veen , et celui
de tous les savants. A

Japprouve beaucoup le parti que vous avez pris de rendre la version latine aussi litté-

“raleque le permet le génie des deux langues. Les grecs avaient deux moyens pour indiquer
les cas obliques, la terminaison et l'article; quand 'une de ces deux ressources leur man-
quait, comme il arrive souvent en géométrie, I'article suffisait pour dter toule incertitude.

s
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Tibi autem in lingu4 latind hzc via non erat; tua versio nimis consentanea, sepe obscura
fuisset. Eorum qui te przcesserunt exemplo , usas es pronomine ipse , ipsius, ipsi. N on
ignoras mihi ei de re aliquid fuisse hesitationis ; locutionibus illis jpsi AT, ipsi ABr,
anteposuissem has locutiones lineee AT, angulo ABr, quod longiusculum est.

Sed quoniam omnes geometrarum grazcorum interpretes jamdudum iisdem interpola-
tionibus usi sunt, capessivisti recte viam brevissimam amovendorum impedimeniorum que
singulis momentis occurrunt, etc,

Ad significandum duos angulos eumdem verticem et latus commune
habentes super eadem recta collocatos esse, graece dicitur : ai ipefiic ywrias.
Commandini, Torelli , etc. exemplo, has tres gracas voces converti in has
duas voces latinas : deinceps anguli. Sunt qui me dehortati sunt ab utendo
voce hic deinceps , quia, inquiebant, deinceps in lingua latina rerum or-
dinem numquam significavit. Non illis morem gessi. Nam, cumin Thesauro
linguee latinze Roberti Stepham, edito Lipsie anno 1739, legissem : duo
deinceps reges. Tir. Liv. Funera deinde deinceps duo duxit. Tir, Liv.
His perfectis collocatisque alias deinceps rates jungebat. Cxs. Morem
apud majores hunc epularum fuisse ut deinceps qui occubarent, ca-
nerent. Cic. , etc. pro certo babui Titum-Livium , Cesarem et Cicero-

“nem, etc. vocem deinceps eodem sensu accepisse , quo ego acceperam,

Quod ad versionem gallicam attinet, ea cum textu graco tam consentanea
est quam per eam linguam licet. '

Sub finem cujusque tomi collocavi recensionem accuratissimam omnium
variantium mez editionis cym manuscripto 190, et cum editione Oxoniz;
ita ut barum lectionum variantium ope, possit, si quis velit, habere
manuscripti 19o exemplar huic plane congruum. -

Ad calcem tomi ultimi, qul hoc anno 1814 currente edetur, adjicientur
animadversiones in variantes lectlones insignissimas , et in quosdam locos

Euclidis.

Summa diligentia usus sum ut mea editio quam maxime emendata esset;
specimina a me pralecta, lecta fuerunt deinde a D. Jannet , necnon a
D. Patris, mei operis editore, rursusque a me relecta. In nullo specimine
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Vous n’aviez pas cette ressource en latin ; votre version trop littérale elit été souvent obs-
cure. A l'exemple de ceux qui vous ont précédé , vous vous étes permis lemplot du pro.
nom ipse , ipsius, ipsi. Vous savez que j'avais a cet égard quelque scrupule ; au lieu de
ipsi AT, ipsi ABT, j'aurais mieux aimé linece AT, angulo ABT, ce qui est un peu plus long.
Mais tous les traducteurs des géométres grecs vous.ont déja donné 'exemple de pareilles

intercalations, et vous avez bien fait de choisir le moyen le plus court pour vous tirer d’un
embarras qui renalt a chaque instant , etc.

Pour exprimer que deux angles, qui ont le méme sommet et un coté
commun, sont placés sur une méme droite, le _grec dit : «i e¢efm; yavias
A Texemple de Commandin , de Torelli, etc. jai traduit ces trois mots
grecs par demceps anguli. Plusieurs personnes m’avaient invité 4 ne
pas me servir du mot deinceps , parce que, disaient-elles, le mot dein-
ceps’a jamais en latin exprimé Iordre des choses. Je ne me rendis pas &
leur avis. Car, ayant lu dans le Trésor de la langue latine de Robert
Etienne , édition de 1739 : duo deinceps reges. Trr. Liv. Funera deinde
deinceps duo duxit. Tir. Liv. His perfectis collocatisque alias dein-
ceps rates jungebat. Cxs. Morem apud majores hunc epularum fuisse
ut deinceps qui occubarent canerent. Cic., etc. il me parut démontré
que Tite-Live, César, Cicéron’, etc. donnaient au mot deinceps la méme
~ signification que moi.

- Quant a la traduction francaise, elle est aussi littérale que le permet le
génie de cette langue. o

Jai placé a la fin de chaque volume la liste exacte de toutes les variantes
de mon édition avec le manuscrit 1go et 'édition d’Oxford. Par le moyen
de ces variantes, on pourrait, si on le désirait, avoir une copie du ma-
nuscrit 19o qui lui serait parfaitement conforme.

Le dernier volume, qui pafaftra dans le courant de 1814, sera terminé
par des observations sur les variantes les plus remarquables, et sur quelques
passages d’Euclide.

Jai fait tous mes efforts pour que mon édition fit de la plus grande
correction ; les épreuves , aprés avoir été lues par moi, ont été lues par
M. Jannet, par M. Patris, éditeur de mon ouvrage, et relues encore par

c
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prius subscripsi, prelo subjiciatur, quam illud mendis omnibus fuisset
expurgatum. Ope erratorum ad finem ultimi tomi collocatorum, corrigi
poterunt mendz , si quas detexero in legendo perattente opere impresso.

D. Nicolopoulo, smyrneus, vir eximia doctrind commendabilis et dili-
gentissimus emendator, sponte sué legit plurima specimina. D. Patris, qui
linguam graecam , latinam et gallicam diu excoluit, summa cur et diligentia
usus est ut mea editio prelis gallicis honori esset 3 in speciminibus legendis,
versionem latinam et gallicam cum textu greeco perattente ‘comparabat,
et margini notationes apponebat.

[ ]
~ Ex lectionibus variantibus tomi primi, quedam presertim sunt no-
tandz.

In omnibus editionibus greecis et latinis postulata 4, 5, 6 inter com-
munes notiones collocata sunt.

Demonstratio propositionis septimae libri primi duos habet casus, et
tamen unus solum casus demonstratur in omnibus manuscriptis, nulla
excepto, et in editionibus Basilizz et Oxonix. Secundus casus est cim
punctum A incidit in triangulum Agr, vel punctum r in triangulum aa. Ut
secundus casus demonstraretur, antea demonstrandum fuerat, lateribus
@qualibus trianguli isocelis productis, angulos sub basi inter se @quales esse;
quod quidem Fuclides demonstravit in propositione quint, et hoc tantum
propositionis septima causé,, quandoquidem, propositione septima except4,
hec demonstratio nullum usum habet in reliquis Euclidis Elementis; ex
hoc manifeste sequitur , inquiunt omnes Euclidis commentatores, textum
gracum propositionis septima esse mutilatum. Omnes commentatores in
errore versabantur. Figura incompleta erat in omnibus manuscriptis et in
omnibus editionibus. Secundam descripsi figuram; produxi rectas sr, Ba,
" et demonstratio completa fuit, in textu graeco nulla voce mutata.

Demonstratio propositionis 24 tertii libri tres-casus habet. Posito enim a
super’r, €t puncto B super a, oportct dcmonstrare segmentum AEB non



PREFACE. ] xix’

moi. Je n’ai jamais donné de bon i tirer que je ne me fusse assuré au-
paravant que toutes les corrections avaient été faites. Par le moyen d'un
errata , que je placerai a la fin du dernier volume, on pourra corriger
les fautes qu'une lecture trés-attentive que je ferai de I'ouvrage imprimé
m’aura fait découvrir. 1

M. Nicolopoulo,de Smyrne, homme recommandable par ses rares talents
et trés-habile correcteur,abien voululire un grand nombre de mes épreuves.
M. Patris, qui a cultivé long-temps les langues grecque, latine et francaise,
s'est donne des peines infinies pour que mon édition fit honneur aux presses
fran(;alses, en lisant les épreuves, il avait soin de comparer soigneusement
la version latine et la version francaise au texte grec, et de me faire des
observations marginales. :

Parmi les variantes de ce premier volume, il en est quelques-unes qui -
méritent surtout d’étre remarquées.

Dans toutes les éditions grecques et latines, les demandes 4, 5, 6 sont
placées au nombre des notions communes.

La démonstration de la proposition 7 du livre I** a deux cas, et cepen-
dant un seul cas est démontré dans tous les manuscrits sans exception, et
dans les éditions de Bile et d’Oxford. Le second cas est celui ot le point a’
tombe dans le triangle A8r, ou bien le point r dans le triangle asa. La dé-
monstration du second cas exige qu’il soit démontré auparavant que les
cOtés égaux d’'un triangle isocéle étant prolongés, les angles au dessous de
la base sont égaux entre eux; et cest ce qu’a fait Euelide dans la proposi-
tion 5, et ce quil n’a fait que pour la proposition 7, puisque, hors de la,
cette démonstration n’est plus nécessaire dans le reste des Eléments d’Eu-
clide ; d’out il suit évidemment, disent tous les commentateurs, que le
texte grec de la démonstration de la proposition 7 est tronqué. Tous les
commentateurs avaient tort. La figure était incompléte dans tous les ma-
nuscrits et dans toutes les éditions. Jai tracé une seconde figure ; j'ai pro-
longé les droites Br, Ba, et la démonstration s'est trouvée compléte, sans
que j’eusse changé un seul mot au texte grec. '

La démenstration de la proposition 24 du livre troisa trois cas. En effet,
le point 4 étant sur le point r, et le point B sur le point 4, il faut démontrer
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posse incidere vel intra segmentum aza, vel extra, vel partim intra et partim
extra; hi tres casu$ in manuscripto 1go et in editione parisiensi demons-
trantur.

" Sed in omnibus aliis manuscriptis, et in omnibus aliis editionibus gracis,
tantum demonstratur segmentum AEB non incidere posse partim intra
segmentum rza, et partim extra. Commandinus dat aliorum casuum de-
monstrationem. At Robert Simson ex propositione 24 eximit partem quam
propositioni 23 adjungit. )

In propositione 26 libri sexti locus quidam minime intelligi poterat,
lectio varians tertia omnem ex ei obscuritatem dispulit.

. Gregorius , de corollario propositionis 19 libri quinti sermonem habens,
sic loquitur : Corruptissimus est liic locus ; nec ope veterum exempla-
rium restitui potest : versionem ideo mutayimus, ut sensus constaret.
Clavius in locum hujus corollarii alterum subdidit. Robert Simson dicit :
« Hoc corollarinm manifeste ostendere librum . quintum a geometrie
» égdaris corruptum fuisse , et hoc corollarium nullo’ modo pendere ex
» propositione 19. » In hoc errat Robert Simson , et illum szpissime
errare in meis animadversionibus ostendam. '

Gregorii versio intellectu est perdifficilis.

Suppressi tertiam vocem corollarii édvix8s. Loco proportionis : és 75 AB mpic
78 TA oirws 75 EBmpde 75 24, scripsi hanc proportionem : wg 7¢ AB wpds 7o TA oiws 75 AE
mpbe 73 Tz loco tandem proportionis : é¢ =5 AB #pds 76 AE odrws 76 TA mpls 70 TZ,
scripsi hanc proportionem : és 73 AB mpds 75 EB ob7ws 73 AT mpos 70 ZA. Ope harum
levium correctionum corollarium evasit inconcussum. v

In mei editione, phrasis' deixfn 9t dg 78 AB mpos T EB olTwe 70 AT mpic 70 ZA,
sed ostensum est ut a8 ad 8 ita ar ad zs (19. 5), manifeste locum
‘habet harum duarum phrasium : ideix8s & o 73 AB mpoc 75 TA odrws 70 EB mpis 70
28 , ivdAraf doa ws 7o AB mpic 76 EB eUtws T0 TA mpic 70 LA, OStensum autem est ut
a8 ad T ita 58 ad 14 (19.5); alterne igitur ut a8 ad EBita¥s ad 2 (16.5.).
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que le segment AEB ne peut tomber ni en dedans du segment 4z2, ni en
dehors , ni partie en dedans et partie en dehors. Ces trois cas sont dé-
montrés dans le manuscrit 19o et dans 'édition de Paris.

Mais dans tous les autres manuscrits et dans toutes les autres éditions
grecques, on démontre seulement que le segment AEB ne peut point tomber

partie en dedans du segment Iza et partie en dehors. Commandin donne’

la démonstration des deux autres cas. Robert Simson retranche une
partie de la proposition 24, qu’il ajoute & la proposition 23.

Dans la proposition 26 du livre six, il y avait un passage tout a fait inin-
telligible ; la variante 3 en a fait disparaitre Iobscurité.

Grégori, en parlant du corollaire de Ia proposition 1§ du livre cinq,
s’exprime ainsi : Corruptissimus est hic locus ; nec ope veterum exem-
plarium restitui potest : versionem ideo mutayimus , ut sensus cons-
taret. Clavius a remplacé ce corollaire par un autre de sa facon. Robert
Simson nous dit que.ce corollaire prouve manifestement que le cinquiéme
livre a été corrompu par des ignares en géométrie , et que ce corollaire ne
dépend en aucune maniére de la proposition 19. Robert Simson a tort ici
comme dans une foule d’autres occasions, ainsi que je le ferai voir dans
mes remarques.

La version de Grégori est mmtelhglble.

Yai fait disparaftre le troisitme mot du corollaire i®ixfu. A la place de
wg 70 AB 7pds 70 TA obTws 75 EB wpos o LA, j’ai s a5 75 AB 7pos 70 TA ol7ws 70 AE 7pog
7572 5 et & la place de é¢ 75 AB wpsc 70 AE olrws 70 TA mpis 70 TZ, j'al écrit o 75 AB
#pos 70 EB od7ag 78 AT mpic 7o zA. Par le moyen de ces légeéres corrections, le co-
rollaire se trouve réiabli dans toute sa pureté.

Dans mon édition, la phrase tsixs &t é¢ 5 AB mpdc 5 EB edrwe 73 AT mpoc +4 z4,
mais on a démontré que sB est & BB comme ar est & za (19. 5), tient évi-
demment lieu de WBhixfn & b 75 AB wpos 70 TA oUTws 70 EB wpds 70 ZA , évaAAa¥ dpa
Gs 70 AB mpds 70 EB obrwe 7 TA mpis 75 24, mais on a démontré que 4B est & TA
comme EB est @& za ( 19. 5 ; donc par permutation AB est & EB comme 1A

est a za (16. 5)
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Euclides hoc corollarium mutare potuisset in theorema, hoc modo :

Si magnitudines composite (*) sint proportionales , proportionales erunt
per conversionem.

A : B B

Z A

Sint magnitudines composite AB, AE, TA, IZ, et sit op ad X ita ra ad 1z;
dico per conversionem ut 4B ad EB ita esse ra ad za.

Quoniam enim ut 48 ad AE ita Ta est ad 1z, alt'erne‘igitur ut 4B ad ra ita
est AE ad 1z (16. 5); ostensum autem est ut A8 ad ra ita esse B ad 24 (19. 5);
alterne igitur ut AB ad EB ita est Ta ad za, hoc est ut 4B ad aB—AE ita est TA
ad ra—rz (16. 5);quod est per conversionem. Quod erat demonstrandum.

In textu graeco manuscripti 190, nequaquam agitur de circulorum secto-
ribus in ultima sexti libri propositione. Manus aliena inter lineas et in
‘margine manuscripti exaravit omnia quz ad sectores attinent, et quee adsunt
_in textu greeco omnium aliorum manuscriptorum et in editionibus Basiliz

et Oxoniz. Hoc addimentum , quod in meam editionem admittere non de-
buissem , textui a Theone factum est. Sic loquitur Theon in suis in Alma-
gestum commentariis, p. 50, L 7, edit. Basilize, anno 1538 : «in & o @
swy wbrduy Topels mpos aAMAoug eicly G¢ ai ywvies i@ oy Belurass Nedurtar nuiv 4v T
exdoces wiy ororyshoy mpds 6 Tide woi turov Bilnov. » Quod autem in cequalibus
circulis sectores inter se sunt ut anguli in illis posit , ostensum fuit
a nobis in editione Elementorum ad finem lLibri sexti.

Hoe Theonis addimentum , quod in subsequentibus nullum habet usum,
Euclidis festinationi moram affert. In libris praesertim 10, 14, 15, necnon
in Datis bene multas surperfluitates reperias quarum nullam in textu manu-
scripto 1go. Obid preecipue Euclidem mirati sunt quod ille ad propositum
directe tendit, numquam de vi4 declinans sua demonstrandi causa que ad
pregrediendum nequaquam sunt necessaria. Sed hoc soli manuscripto 19o
convenire potest ; itaque non absurde conjecerim emendatum Euclidis

—p—

" (%) Quatuor magpitudines dicuntur composite , quando secunda est quedam fractio primz , et
guarta quedam fractio tertiz.

-
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Fuclide aurait pu donner a cecorollaire la forme d’un théoréme, en disant:

Si des grandeurs composees (*) sont proporuon'lelles, elles sont pro-
portionnelles par conversion.

A E B
' z A

Soient les grandeurs composées AB, AE, TA, IZ, et que 4B sOit & AE comme
TA est A1z je dis que par conversion AB est a EB comine ra est a za,

Car, puisque AB est & AE commeT4 esta 12, par permutation As est 4 ra
comme AE est 2 1z (16. 5); mais on a démontré que AB est 4 TA comme &8
esta za(19.5); donc, par permutation, AB est & EB comme Ta est & 24, ¢est-
a-dire que AB est & AB—AE comme T4 est a ra—rz (16. 5); ce qui est par con-
version. Ce qu’il fallait démontrer. :

Dans le texte du manuscrit 1go , il n’est nullement quesnon de secteurs
circulaires dans la derni¢re proposition du livre 6. Une main étrangére a
interligné et écrit en marge de ce manuscrit ce qui se trouve de relatif aux
secteurs circulaires dansge texte de tous les autres manuscrits, et dans les
éditions de Bale et d’Oxford. Cette addition au texte, que je n’aurais pas
dé conserver , est de Théon. Voici ce qu’il dit lui-méme dans ses com-
mentaires sur l’Almageste pag: 50,1 7, ¢édit. de Bale, 1538 : « 8r &% oi iz
Yowy wUxAwY Touels wpog arAgAoUs gidly ¢ ai yevias i@ Gy Bebhracs &J‘emva: n;uv Ty Y
TGV Crotysiny 'rrpag 7§ TeAu 7o txTov BiCAtov. » Jai démontré dans mon édition
des Eléments, et & la fin du sixiéme livre , que dans les cercles égaux
les secteurs sont entre eux comme les angles placés dans ces cercles.

Cette addition de Théon, qui n’est d’aucun usage dans la snite, ne sert
qu’a retarder la marche d’Euclide. On trouve dans les livres 10, 14, 15
surtout, ainsi que dans les Donndes , une foule de pareilles superfluités dont
aucune n’est admise dans le texte du manuscrit 19o. On a toujours admiré
Euclide en ce qu’il marchait directement vers son but, sans jamais s'écarter
de son chemin, pour démontrer ce qui ne lui était pas nécessaire pour aller
en avant. Mais cela n’est vrai que pour le seul manuscrit 190 ; Cest pour-

(* Quatre grandeurs sont dites composées , lorsque la seconde est une fraction de la pre-
micre , et que la quatricime est une fraction de la troisieme.
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textum in hoc manuscripto contineri, aliosque manuscriptos nihil aliud
esse quam editionis vulgatz a Theone exemplaria. Non diffiteor tamen
editione in mea quasdam adesse superfluitates, quarum indicem ad calcem
animadversionum subjiciam , hoc est, indicem instituam omnium qu
licet sublata subsequentibus nullo modo obesse possunt.

Corollarium propositionis 15 primi libri suppressi, quamvis eidem
manu in margine manuscripti 19o exaratum sit, quia hoc corollarium non
prz se fert signum quod in hoc manuscripto monet in margine exarata ad
textum pertinere, ac insuper hoe corollarium tantum adest in textu unius
ex manuscriptis, quia tandem hoc corollarium in subsequentibus nullum

“habet usum.

Definitio 5 sexti libri eAdem manu in im4 pagini exarata est cum signo
quod monet eam ad textum pertinere ; sed manifestum est erravisse trans-
criptorem. Eam suppressi, quia nullum in Euclidis Elementis usum habet.
Robert Simson sex paginas in-4° scripsit probandi caus illam a Geometrie
ignaro in textum fuisse admissam. . |

.

Non plura dicam de lectionibus mez editionis variantibus; lectori se
certiorem facere licebit permulta evanuisse menda typographica, necnon
et plurimog locos obscuros vel corruptos, vel detruncatos, praesertim in
libris 10, 14, 15, et in Datis; Euclidisque textum permultis superfluita-
tibus me curante fuisse expurgatum. :

Dixi Euclidis in omnes linguas conversa fuisse opera et commentariis
illustrata; editiones et versiones notabilissima Euclidis he sunt :

Campanus primum in latinum ex arabico convertit Euclidem. Hee
versio Venetiis anno 1482 edita, comprehendit quindecim libros Ele-
mentorum.

Zambertus,, venetus, ex grzco convertit in latinum quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Hac versio edita fuit Parisiis anno 1516,
deinde Basiliz anno 1537 et anno 1546. Euclidis Data adsunt tantum
in duabus posterioribus editionibus.



quoi il me sera permis de penser que ce manuscrit contient le texte pur d’Eu-

_clide, et que les autres ne sont que des copies del'édition de Théon. Javoue
cependant qu'il existe quelques superfluités dans le manuscrit 19o, et par
conséquent dans mon éditidn, j'en donnerai la liste 4 la suite de mesremar-
ques, Cest-a-dire, queje donnerai laliste de tout ce quipeut se supprimer
sans nuire a ce qui suit.

Jai supprimé le corollaire de la proposmon 15 du premier livre, quoi-
qu'il soit écrit de la méme main dans la marge du manuscrit 1ga, parce que
ce corollaire n’est pas précédé du signe qui, dans ce manuscrit, sert toujours
4 indiquer que-ce qui est écrit en marge doit faire partie- du texte, parce
que ce corollaire ne se trouve que dans le texte d’'un seul manuscrlt, et
enfin, parce quil n’est d’aucun usage dans la suite.

La deﬁnmon 5 du sixieme livre est écrite de la méme main au bas de la
page, et avec lesigne qui indique qu’elle doit faire partie du texte; mais il
est hors de doute que c’est une faute du copiste. Je 'a1 supprimée, parce
qu'elle n’est d’aucun usage dans les Eléments d’Euclide. Robert Simson
a écrit six pages in-4° pour prouver qu'elle a été introduite dans le texte
par un ignare en Géométrie.

Jen’en diraipas davantage surles variantes de mon édition; le lecteur pourra
s'assurer lui-méme qu’elle a fait disparaitre un trés-grand nombre de fautes.
typographiques , beaucoup de passages obscurs ou altérés, ou tronqués sur-
tout dans les livres 10, 14, 15, et dans les Données, et que jai purgé le
texte ’Euclide d’un tres—grand nombre de superfluités.

Jai dit que les ceuvres d’Euclide ont été traduites et commentées
dans toutes les.langues ; voici quelles sont les edmons et les traductions
les plus remarquables.

- La premiére traduction latine que nous ayons d'Euclide est celle de
Campanus, qui parut a Venise en 1482. Cette traduction , qui a été faite
d’aprés I'arabe, contient les quinze livres des Eléments.

Zamberti, vénitien, traduisit en latin, d’aprés le grec, les quinze livres
des Eléments et les Données d’Euclide. Cette traduction, qui parut i Paris
en 1516, reparut a Bale en 1537, et ensuite en 1546. Les Données d'Eu-
clide ne se trouvent que dans ces deux dernitres éditions.

d
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Textus grecus quindecim librorum Elementorum Fuclidis cum com-
mentario Theonis et Procli, primum editus fuit Basilize anno 1533, apud
Herwagem, celeberrimum typographum. Simon Grynzus textiis greci
fuit editor. Quindecim libri Elementorum editi fuerunt ex duobus manu-
scriptis qui Simoni Grynzo suppeditati fuerunt, alter Venetiis a Lazaro
Bayfio, alter Parisiis a Joanne Ruellio. Commentarium Procli editum fuit ex
manuscripto inemendato qui Oxonia Simoni Grynao missus fuit a Joanne
Claymando. .

Candalla edidit, anno 1566, versionem latinam quindecim librorum
Elementorum. ,

- Commandinus unus optimorum geometrarum suz tatis, et apprime
versatus in lingud greeca et latini, convertit in latinum quindecim libres
Elementorum ex textu graeco editionis basiliensis. Heec versio , omnium
Euclidis versionum , textui greeco erat maxime consentanea ; illa edita fuit
Pisauri anno 1572, et deinde anno 1619.

Versio latina quindecim librorum Elementorum quam Clavius edidit
Romz , anno 1574, est quam minime consentanea; Clavius sibi concessit’
facultatem commutandi in permultis locis textum Euclidis ; sed nonnullo
in pretio est commentarium quod suz versioni adjunxit, quamvis nimio plus
sit diffusum. ‘

Textus graecus Datorum Euclidis , cum versione latind Hardiei ,
editus primum fuit anno 1625.

Henrion edidit, anno 1615, versionem gallicam quindecim librorum
Elementorum et Datorum. Euclidis. Hwc versio a textu Euclidis differt
singulis momentis.

Le Mardelé edidit, non multo post, alteram versionem gallicam quin-
decim librorum Elementorum. Hzec versio in permultis locis differt a textu
Euchdis.

Gregorius edidit Oxoni®, anno 1703, grece et latine, quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Gregorius usus fuit, in quindecim
libris Elementorum , versione latindA Commandini, et in Datis, versione
latind Hardi®i : quas duas versiones Gregorius ipse recognoverat.
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Le texte grec des quinze livres des Eléments d’Euclide avec le com-
mentaire de Théon et de Proclus, pafut pour la premiére fois a4 Bale
en 1533, chez Herwage, célebre imprimeur. Simon Grynzus en fut I'édi-
teur. Les quinze livres des Eléments furent imprimés d’aprés deux manus-
crits grecs envoyés a Simon Grynzus; 'un de Venise, par Lazare Bayfius,
et l'autre de Paris, par Jean Ruellius. Le commentaire de Proclus fut
imprimé , d’aprés un manuscrit trés-défectueux envoyé d’Oxford a Simon
Crynweus , par Jean Claymandus.

Candallé publia, en 1566, une traduction latine des quinze livres des
Elements. , .

Commandin, un des plus grands géometres de son temps, et homme
trés-versé dans les langues, traduisit en latin les quinze livres des Eléments
d’aprés le texte grec de I'édition de Bale. C'était, de toutes les traduc-
tions, la plus conforme au texte grec d’KEuclide; elle parut a Pesaro en 1572,
et ensuite en 1619. |

La traduction latine des quinze livres des Eléments que Clavius publia
a Rome, en 1574, nest rien moins que fidéle ; Clavius s'est permis de
faire de nombreux changements au texte d’Euclide ; mais on estime le com-
mentaire qui accompagne sa traduction , -malgré sa trés-grande prolixité.

Le texte grec des Données d’Euclide,, accompagné d’une traduction latine.
de Hardi, paruat pour la premiére fois en 1625.

Henrion publia, en 1615, une traduction francaise des quinze livrés des
Eléments, et des Données d’Euclide. Cette traduction différe 2 chaque
instant du texte d’Euclide.

Le Mardelé publia, quelque temps aprés, une nouvelle traduction des
quinze livres des Eléments. Cette traduction différe dans une foule d’en-
droits du texte d’Euclide. /

Grégori publia a Oxford, en 1703, en grec et en latin, les quinze livres
des Eléments et les Données d’Euclide. Grégori fit usage , pour les quinze
livres des Eléments, de la traduction latine de Commandin, et pour les
Données , de celle de Hardi. Ces deux traductions avaient été revues par
Grégori lui-méme.
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In héc editione, praeter Quindecim libros Elementorum, et Data, adsunt
plura opera quae procul dubio Euclidis non sunt; quod quidem Gregorius
ipse non diffitetur in su4 prefatione. .

Robert Simson edidit, anno 1756, versionem latinam librorum 1, 2, 3,
4, 5,6, 11, 12 Elementorum,

Robert Simson , in pluribus locis, commutavit textum Euclidis.
Dixi in bibliothec4 imperiali adesse manuscriptos greecos tres et viginti.
Forum manuscriptorum secundum vetustatis ordinem hic est index :

Ne 190. Is manuscriptus pre se fert omnia indicia manuscriptorum sub
finem noni seeculi exaratorum. Data proxime sequuntur librum 13. Liber 14
et liber 15 post Data collocati sunt; quod in nullo contigit alio manu-
scripto. In mea editione enmdem ordinem sum sccutus, ipsomet D. La-
grange suadente.

Ne 1038. Is manuscriptus, in quo deest initium Elementorum usque ad
propositionem octavam secundi libri, ineunte undecimo seculo exaratus
videtur. Is manuscriptus , in quo deprehenduntur reliqua Elementa et
Data, Roma Parisios fuit missus a comite de Peluse. ‘

Ne 2466. Is manuscriptus , in quo deprehenduntur tredecim libri
Elementorum, duodecimo szculo exaratus videtur.

Ne 2344. Is manuscriptus, in quo tamtum deprehenduntur tredecim
priores libri Elementorum, seculo duodecimo exaratus videtur. ‘

Ne 2345. Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim
priores libri Elementorum, seculo decimo tertio exaratus videtur.

Omnes ii manuscripti sunt membranacei ; subsequentes sunt cartacei.
Ne 2373. Is manuscriptus, in quo deprehenditur Euclidis Geometria
cum scholiis, seculo decimo quarto exaratus videtur.

N° 234a. Is manuscriptus, in quo deest initium usque ad propositionem
23 primi libri, et in quo deprehenduntur quindecim libri Elementorum ,
et Data, seculo decimo quarto exaratus videtur.

Ne 2762. Is codex, in quo tantum deprehenduntur octo priores libri
Elementorum , sub finem sxculi decimi quinti exaratus videtur.

Ne 2346. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecim priores
libri Elementorum , seculo decimo quinto exaratus videtur.
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~ Dans cette édition , outre les quinze livres des Eléments, et les Donndes,
on trouve plusieurs autres traités qui bien évidemment ne sont pas d’Eu-
clide ; Grégori lni-méme en convient dans sa préface. o

Robert Simson publia, en 1756, la traduction latine des livres 1, 2,

3,4,5,6,11, 12 des Eléments d'Euclide. C'est la traduction de Com-

mandin, revue par Robert. Simson. .
Robert Simson a fait de nombreux changements au texte d’Euclide.
Jai dit que la bibliothéque impériale renferme vingt-trois manuscrits
grecs. En voici la liste par ordre d’ancienneté :
Ne 190. Ce manuscrit porte tous les caractéres des manuscrits de la

.fin du neuvie¢me siécle. Les Données sont placées immédiatement apres le
treiziéme livre des Eléments. Le 14° et le 15° livre viénent ensuite; ce

qui n’existe dans aucun autre manuscrit de la bibliothéque impériale. -

Jai suivi le méme ordre dans mon édition, d’aprés le consell de
M. Lagrange. ‘ A .

Ne 1038. Ce manuserit, qui ne commence qu’a la proposition 8 du second
livre , parait étre du commencement du onziéme siecle. Il contient le reste
desEléments, et les Données; il appartenait a la bibliothéque du Vatican; et il
fut envoyé de Rome a Paris, avec le manuscrit 1go, par le comte de Peluse.

No 2466. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres de

Eléments , parait étre du douziéme siecle. _ \ :

Ne 2344. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premiers livres
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des Eléments, parait étre du douziéme siécle.
» P

Ne 2345. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premiers livres
des Eléments, parait étre du treiziéme siecle.

Tous ces manuscrits sont en parcHemin ; les suivants sont en papier. . »

Ne 5373. Ce manuscrit, qui contient la Géométrie d'Fuclide avec des
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scholies, parait étre du quatorzi¢me siecle.

Ne 2342. Ce manuscrit, qui ne commence qua la' proposition 23 du
premier livre , et qui contient le reste des Elémen_ts, et les Données,
parait étre du quatorzieme siécle. :

Ne 2762. Ge manuscrit, qui ne contient que les huit premiers livres
des Eléments, parait étre de la fin du quinziéme si¢cle.

_ments, parait étre du quinzieme siecle. '

Ne 2346. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des Elé- «
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Ne 2481. Is codex, in quo tantum deprehenduntur decem priores libri

Elementorum , seculo decimo quinto exaratus videtur. :
 Ne 2531. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecim priares

libri Elementorum, seculo decimo quinto exaratus videtur.

Ne 2343. Is codex, in quo deprehenduntur quindecim libri Elemento-
‘rum , seculo decimo sexto exaratus videtur.

Ne 2547. Is codex, in quo tantum deprehenduntur tredecim priores
libri Elementorum, et Data, ineunte saculo decimo sexto exaratus videtur.

Ne 2448. Iscodex, in quo Data deprehenduntur, seeculo decimo quarto
exaratus videtur.

Ne 2352. Is codex, in quo Data deprehenduntur, a J. Rossi fuit exaratus
anno 1488.
- Ne 2363. Is codex, in quo Data deprehenduntur , sweculo decimo
quinto exaratus videtur.

Ne 2349. Is codex, in quo Data deprehenduntur, s@culo decimo sexto
exaratus videtur. ,

Ne 2350. Is codex, in quo Data deprehenduntur, seeculo decimo sexto
exaratus videtur. '

Ne 1g8r1. Is codex, in quo Data deprehenduntur, seculo decime sexto
exaratus videtur.

Ne 2467: Is codex, in quo Data deprehenduntur, seeculo decimo sexto
exaratus videtur, '

Ne 2472. Is codex, in quo Data deprehenduntur, szculo decimo sexto
exaratus videtur; sub finem nonnulla desiderantur.

Ne 3366. Is codex, in quo Data deprehenduntur, seculo decimo-sexto
exaratus videtur. -

Ne 2348. Is codex comprehendit Euclidis- Data, collata cum quinque
antiquissimis manuscriptis bibliothecse vaticanee, a Josepho Auria, nea-
politano, celebri geometra saeculi decimi sexti decedentis.

Anno 1814 currente editurus sum versionem gallicam Diophanti operum. Lectiones
variantes manuscriptorum bibliothecz imperialis cum editione 1670 , meam versionem sub-
sequentur. Imprims usus sum manuscripto 2380 graco et latino, cujus initio legere est :
Diophanti Alexandrini arithmeticorum libri sex , ejusdem de numeris molygonis libellus ,
Josepho Aurid interprete ; cum antiquissimis waticanis codicibus tribus greecis manu-

« scriptis diligentissime collati operd et studio Josephi Aurice.

Mea versio conicorum Apoiionii edetur anno 1815 currente.
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Ne 2481. Ce manuscrit, qui contient les dix premiers livres des Elé-
ments, parait étre du quinziéme si&cle.
Ne 2531. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Eléments , parait étre du quinzi¢me siécle. :
. . - e . - . &
“Ne 2343. Ce manuscrit, qui contient les quinze livres des Eléments,
parait étre du seizieme siecle. _
Ne 2547. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des Elé-
ments, et les Données, parait étre du commencement du seiziéme siécle.
Ne 2448. Ce manuserit, qui contient les Données, parait étre du qua-
torzi¢me siécle.
Ne 2352. Ce manuscrit, qui contient les Données, fut écrit par J. Rossi
en 1488.
Ne 2363. Ce manuscrit, qui contient les Données , parait étre du quin-
zieme siecle. . '
Ne 2349. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du
seiziéme siecle.
Ne 2350. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du sei-
ziéme siecle. : .
Ne 1g81. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du
seiziéme siécle.
Ne 2467. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du sei-
zieme siécle.
Ne 2472. Ce manuscrit, qui contient les Données d’Euclide, parait étre
du quatorziéme siécle ; il manque quelque chose a la fin. '
Ne 3366. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait étre du sei-
zieme siécle.
Ne 2348. Ce manuscrit contient les Données d’Euclide comparées avec

les cinq plus anciens manuscrits de la bibliothéque du Vatican, par Joseph
Auria de Naples, célebre géometre de la fin du seizieme siécle.

Je publierai dans le courant de I'année 1814 une traduction frangaise des ceuvres de
Diophante. Les variantes des manuscrits de la bibliothéque impériale , avec I'édition de
1670, seront placées a la suite de ma traduction. Jai fait principalement usage du manu-
scrit 2380 grec et latin. On lit en téte de ce manuscrit : Diophanti Alexandrini arithine-
ticorum libri sex , ejusdem de numeris polygonis libellus , Josepho Aurid interprete ; cum
antiquissimis vaticanis codicibus tribus greecis manuscriptis diligentissime collati operd et
studio Josephi Aurice.

Ma traduction des coniques d’Apollonius paraitra dans le courant de I'année 1815.
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* Rapport de MM . DELAMBRE et Prony, sur une édition grecque , latine et
Jrancaise des quinze livres des Elements et du livre des Données d’ Euclzde ,
par M. Peyrard o '

LA classe avait déja, sur le rapport de MM. Lagrahge , Legendre et 'Delauibre-, donné son-
vapprobation i une traduction compléte des OEuvres qui nous restent d’Euclide ; M. Peyrard ,
auteur de ce travail , avait comparé tous les manuscrits grecs qui éqnt i la bibliothéque impériale,
au nombre de vingt-trois. Il était résulté de cette comparaison qu’aucun de ces manuscrits n’est
entiérement conforme 3 I'édition d’Oxford ; que cette édition, qui passe pour 1la meilleure , et
qui est sans contredit la plus belle , n’est pourtant quant au texte grec , qu'une-copie de I'¢ dltlon
de Bale, dont elle a reproduit jusqu'aux fautes les plus palpables ; que la plupart de ces ma-
nuscrits, offrent des variantes qui remplissent quelques lacunes , ou éclaircissent quelques passages
de ces deux éditions principales ; qu'en général cependant tous ces manuscrits différent peu les.
uns des autres , et different beaucoup d’'un manuscrit portant le n° 190, qui provient de la
blbhotheque du Vatican , d’ou il fut envoy€ en France par M. Monge.

Ce manuscrit porte tous les caractéres qm peuvent en attester Pancienneté, tous les autres
Pparaissent plué modernes ; M. Peyrard le croit.de la fin du neuviéme siecle. Mais cette date
n’est pas son Pnnmpal mérite ; le texte Y paralt plus pur, plus clair , moins prolixe, et par-la
méme pius intelligible. C’est & ce manuscrit que M. Peyrard s’est prmc1palement attaché , il
en avait porté toutes les variantes aux marges d’'un exemplaire de I'édition &’Oxford ; cet
exemplalre etle manuscrlt qui avait servi a le corriger , furent remis aux commissaires nommeés
par la classe ; ils vérifirent les notes marginales de M. Peyrard ; ils y remarquerent des addi-
tions nécessaires ’ d’_autresramplement utiles , des suppresswns qul n’étaient pas moins avanta-
geuses , d’autres changements sur lesquels les avis pouvaient étre partagés, quelques-uns méme
qui ne semblaient pas devoir étre ado'pte’s , et leur conclusion fut que la classe pouvait donner
son approbation au travail de M. Peyrard ; que s'il n’était pas permis d’espérer une édition du
texte grec purgé de toutes les fautes que les manugcrits pouvaient corriger, et enrichi de toutes
les additions qu’ils pouvaient fournir, édition qui ne pouvalt manquer d’étre dlspendleuse et
qui demanderait beaucoup de temps , il était au moins & souhaiter que M. Peyrard ajoutét a sa
traduction 1la liste des variantes qu'il aurait adoptées ou simplement recueillies , afin que les
géometres pussent corriger les éditions anciennes en attendant ’édition plus correcte qui pourrait
faire oublier toutes les précédentes.

Ces conclusions adoptées par la classe inspirérent un nouveau courage & M. Peyrard; il
entreprit I'édition grecque, latine et frangaise , dont nous avons a rendre compte ; elle aura deux.
volumes in-4°; le premier est achevé. Sur la demande de I'auteur, S. E. le Ministre de l'in-
térieur , par sa lettre du 20 novembre 1813, invite la classe i examiner si louvrage est aussi
exact que Uauteur a desiré le faire, si les lecons choisies sont en effet celles qui méritaient
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d’étre adoptées de préféremrce , enfin si le livre remplit bien toutes les conditions qui pouyvaient
étre exigées. :

. La classe d’histoire et de littérature ancienne a ét€ en méme temps invitée 3 considérer la
traductnon sous le rapport du style et de I'exécution ; S. E. prie les deux classes de vouloir
bien , soit en particulier, soit en sc réunissant , éxaminer le volume sous ces divers rapports.

Deux commissions ont €té nommees ; les deux rapporteurs choisis par élles ont eu plusieurs
conférences ; ils se sont trouvés du méme avis , et chacun d’eux s’attachera plus particuliérement
aux objets qui sont de sa compétence, en observant la ligne de démarcation tracée par S. E. le
Ministre de V'intérieur.
~ L’ouvrage est précédé d’une préface , ot I'éditeur rend compte des recherches qu’il a faites,
des secours qu'il s’est procurés , du systéme qu'il a suivi; cette préface est en deux langues , nous
n’en examinerons ici que les idées.

Ce qu’on sait sur la personne d’Euclide se réduit 4 bien peu de chose, mais son ouvrage jouit de
la plus grande réputation. On convient assez généralement qu’Euclide n’a fait que rassembler ‘et
mettre en ordre les théorémes trouvés par les geometres qui étaient venus avant lui; peut—etre
a-t-il augmenté le nombre de ces théorémes , il se peut qu’il en ait perfectionné. les démons-
tratxons cependant quelques auteurs attribuent ces démonstrations & Théon , 'un des plus anciens
et plus céitbres commentateurs des Eléments. Proclus , qui nous a laissé quatre livres de com-
mentaires .sur le premier livre d’Euclide , dans une longue liste de tous les grecs qui se sont
distingués dans les mathématiques, en cite quatre qui avaient composé des éléments avant Euclide.
Le premier est Hippocrate de Chios , célebre encore anjourd’hui par ses Lunules ; le second est
Léon , dont ouvrage était plus plem, plus utile que celui de son prédécesseur ; le troisitme est
Theudius de Maguésie, que Proclus loue pour I'ordre qu’il a mis dans la rédaction ; aprés Léon
vient Hermotime de Colophon , qui, perfectionnant les découvertes d’Eudoxe et de Thetéte,
mit aussi beaucoup du sien dans les éléments ; peu de temps aprés vint Euclide , qui, suivant
le témoignage de Proclus , rassembla les éléments , mit en ordre beaucoup de choses trouvées
par Eudoxe , perfectionna ce qui avait é1é commencé par Thetéte, et démontra plus rigou-
reusement ce qui n’avait encore €té que trop mollement démontré avant lui. Euclide vivait sous
le premier des Ptolémées , car Archiméde le cite dans son prebzier livre ; il avait fait beaucoup
d’autres ouvrages remarquables par leur admirable exactitude et pleins de théories savantes.
Proclus cite particuliérement son optique , sa catoptrique, ses €léments de musique, et enfin, son
livre des dizréses, diespécear ; mais ce qu it admire surtout c’est le livre des €léments , tant pour

Vordre que pour le choix des théorémes et des problemes , qui méritent véritablement le nom
d’élémentaires : 1l est a remarquer que Proclus ne dit rien des données , et qu'il n’a pas nommé
Théon. '

Ce passage que nous traduisons fidélement, et dont VGre’gori dans sa préface avait seulement
extrait quelques lignes , semble décisif; aussi I'idée de ceux qui voulaient dépouiller presque en-
ticrement Euclide en faveur de Théon , a-t-elle été vivement combattue par Butéon et Savilius ;
Robert Simson en se rangeant i leur avis , le modifie d’une maniére qui le rend encore plus
favorable & Euclide. Par une espéce de superstition , excusable dans un traducteur, il a l'air de
poser comme un axidme qu'il est impossible qu’Euclide se soit jamais trompé, ou qu’il ait eu la
moindre distraction. Ainsi quand il est obligé de reconnaitre qu’unc définition n’est pas assez
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juste , qu'une démonstration est incompléte ou peu rigoureuse, il en rejete assez durement la
fante sur Théon ou quelque autre commentateur, qu’il accuse nettement d'ineptie ou au moins
d’ignorance en mathématiques. Le nouveau traducteur, sans s’éloigner begucbup de cette maniére
de voir de Simson, est au moins plus modéré' dans les termes ; et pour rejetter plusieurs choses
qui véritablement paraissent peu dignes d’Euclide, il a , ce qui manquait & Simson , 'autorité d’un
bon manuscrit , dans lequel les passages dignes de censure se trouvent omis ou corrigeés.

Cette prévention en faveur de son auteur, et la supériorité du manuscrit du Vatican sur tous
les autres , ont fait penser a M. Peyrard, que ce manuscrit pourrait bien étre le véritable texte
d’Euclide, tandis que tous les autres, et en particulier ceux qui ont servi a I'édition de Béle ou
d’Oxford , seraient les éditions données par Théon , ou par les commentateurs venus aprés lui.....

“En avouant que nous n’avons aucun argument bien péremptoire pour rejeter la conjecture de
M. Peyrard , nous dirons pourtant qu'elle ne nous ga.rait pas suffisamment établie.......

Nous n’attribuerons donc pas & Théon toutes les différences qui se trouvent entre les manuscrits
plus modernes et le manuscrit du Vatican ; nous ne dirons pas que ce manuscrit soit le texte
¥éritable d’Euclide , car alors il faudrait attribuer 4 Euclide les mauvaises legons que M. Peyrard
a justement rejetées de son édition pour suivre ou les autres manuscrits ou les éditions de
Bile et d’Oxford. Nous ne dirons pas méme que Théon soit décidément l'auteur de la définition
condamnée par Simson ; il est vrai que Théon la dévelof)pe et explique dans son commentaire
sur PAlmageste ; mais il la rapporte sans pour cela s’en. déclarer 'auteur, au lieu que dans un
autre endroit il donne formellement comme de lui le théoréme concernant les secteurs , qu'il dit
avoir démontré dans son explication d’Euclide , car c’est ainsi que pour éviter 'équivoque nous
traduisons le mot ixdures , qu'on traduit communément par le mot édition.

Nous n’accuserons point Théon d’avoir supprimé des démonstrations rigoureuses , pour en
substituer d’autres qui ne prouvent rien ou qui sont inintelligibles. Nous admettrons aisément
que Théon a pu commetire quelques fantes par inattention , mais non qu’il ait €t€ assez ignorant
pour ne sentir ni le mérite d’une bonne démonstration , ni les.défauts de celles qu’il mettait a
la place. Au reste, ce reproché que nous avons l'air d’adresser & M. Peyrard , va bien plus
justement & Simson , dont la préface toute entiére roule sur cette idée ; et d’ailleurs nous. sommes
loin de donner trop d’importance i Popinion d’un commentateur sur la source des erreurs avouées
qu'il s’agit de rectifier. Que ces erreurs vi¢nent d’Euclide lui-méme ou de l'un de ses commen-
tateurs , ou, ce qui souvent est plus _proBable , quelles viénent des copistes, rien n’est plus
indiffrent ; pourvu que le nouvel €éditenr les corrige bien, il aura rempli sa tiche; et s’il peut
prouver que ses corrections sont appuyées du témoignage d’un ancien ‘manuscrit , on n’a rien de
plus a lui demander. ‘ :

Ce qui distingue les Eléments d’Euclide , ce sont moins les théorémes eux-mémes, ou Pordre
dans lequel il les a fait dériver les uns des autres,.que la maniére dont il les a démontrés......

Le mérite principal est dans la marche rigoureuse qu’il a suivie dans toutes ses démonstrations ;
on pourrait dire cependant que cette méthode méme a trouvé plus de proneurs que d’imi-
tateurs.......

Mais sans nous déclarer exclusivement les admirateurs d’'une maniére passée de mode , nous
dirons que cette maniére a des avantages précieux , en. méme temps qu'elle a des inconvénients

“graves ; qu'elle forme un langage aujourd’hui peu connu et qui mérite de I'étre d’avantage ; qu’en

-
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la voyant appliquée par Fuclide i des théoremes assez simples, on pourra devenir en état de
suivre plus facilement les démonstrations plus longues et plus obscures d’Apollonius et d’Ar~
chiméde ; que cette étude sera du moins un exercice utile pour s’habituer a la rigueur des dé-
monstrations dont on n’est-que trop disposé a se relicher. On ne serait écouté de personne
aujourd’hui si I'on proposalt de commencer I'étude des mathématiques dans Euclide ; mais on
dira une chose vraie en assurant que tout géometre fera trés-bien de lire une. fois en sa vie
Euclide en entier, pour avoir une idée nette de ce genre de démonstrations , et se mettre en état
de 'employer dans I'occasion.

Ces réflexions prouvent I'utilité de V'entroprise formée par M. Peyrard. Aujourd’hui que I'étude
du grec commence i refleurir dans I'Université royale, il est a croire que peu dg¢ géometres
désormais se refuseront la satisfaction de lire Euclide, Archiméde, Apollonius , Diophante dans leur
langue. Il ne faut pas avoir fait une longue €étude du grec pour entendre ces auteurs, qui ne sont
pas plus difficiles que les fables d’Esope , et bien moins, certainement , que les dialogues de Lucien,

ou les vies de Plutarque , quon met entre les mains des enfants. Euclide surtout est d’une grande
~ simplicité, ses phrases sont courtes , elles offrent peu d’inversions , on n’y voit pas une réflexion,
pas un raisonnement grammaticalement compliqué ; les mémes expressions reparaissent a chaque
instant ; le vocabulaire n’est que trop borné, et les termes techniques que l’on y rencontre ne
paralssent jamais sans avoir ét¢ préalablement définis.

L’intelligence du texte grec sera rendue plus facile encore par le systeme que M. Peyrard a suivi
dans sa traduction latine. Partout il lui a donné la méme fid¢lité qu'aux traductions interlin€aires
des ouvrages qui servent i la premiére instruction. Les termes correspondants se suivent dans
le méme ordre dans les deux langues. Il n’est pas jusqu’aux articles qui manquent au latin, que
le. traducteur n'ait tenté de reproduire, par 'emploi continuel du pronom ipse , ipsius , etc., pour
marquer les cas obliques des lignes , des angles, des figures , désignés en grec par des lettres indé-
clinables. Ces mots subsidiaires dont la répétltlon continuelle a quelque chose de fatigant, auraient
pu étre évités , sans doute, en les remplagant parfois par les mots recta, anguli, arcus, ou tels
autres qui n’auraient guéres été plus longs ; mais M. Peyrard est suffisamment excus€ par 'exemple
des traducteurs qui I'ont precede , et méme par celui des géomeétres modernes qui ont écrit en
latin. D’ailleurs , la traduction latine est moins destinée 3 étre lue de suite , qu’a faciliter l'in-
telligence du texte grec; et ceux qui y trouveraieut trop de difficulté pourront se borner a la
traduction frangaise qui est au bas de chaque page; outre le secours qu'il trouvait dans nos arti-
cles indéfinis , 'auteur n’a pas fait scrupule d’y introdiire ces mots ligne , angle , etc. , qure nous
regretions tout-a-I'heure de ne pas trouver dans le latin. Cette licence est la seule qu'il ait prise ;
A cela pres, le frangais est presque aussi littéral que le latin ; on serait tenté quelquefois d’en faire
un reproche au traducteur ; mais la phrase d'Euclide est si simple,, qu’il n’y a gueéres deux
maniéres de la traduire , 4 moins de prendre des libertés qui, sans avaniages bien réels, chan-
geraient tout-a-fait le style de la démonstration.

11 nous reste a parler des variantes qui assurent 4 la nouvelle édition du texte une supériorité
marquée sur les éditions précédentes , lesquelles d’ailleurs commencent 4 devenir un peu rares.

La premiére de ces variantes est celle qui place parmi les demandes trois propositions, que
les éditions précédentes avaient rangées parmi les notions communes. Tous les auteurs qui ont
depuis reproduit ces propositions se sont crus obligés de les démontrer; Euclide qui s’en est

L
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dispens€ , n’a pu cependant les regarder comme des vérités évidentes , mais seulement comme des
principes quon pouvait lui accorder et qui lui étaient indispedsables pour établir sa doctrine. Il
faut convenir pourtant que ces trois demandes sont d’'un genre tout différent des trois précé-
dentes. En effet, il faudrait étre d'un esprit bien difficile pour nier a Euchde la possibilité de -
mener une droite d’'un point donné & un point donné, de prolonger une droite donnée , ou de
décrire un cercle d’un centre et d’'un rayon donnés. Mais on pourrait lui demander la preuve que
tous les angles droits sont égaux , que deux lignes droites ne peuvent renfermer un espace, et
surtout que deux droites se couperont nécessairement si on les prolonge suffisamment du c6té
ou elles forment sur une autre droite deux angles dont la somme est moindre que celle de deux
angles droits.+ ' o

L’édition de Paris est conforme a tous les manuscrits de la Bibliothéque royale, si ce n'est
que le n° 2345 place parmi les notions communes la troisiéme des propositions dont nous venons
de parler, et que les n°* 2346 et 2481 la placent tout 4 la fols , et parmi les demandes et parmi les
notions communes. L’édition de Paris est encore conforme 4 I’édition arabe , 4 la traduction latine
de Campan, faite d’apreés 'arabe, et A la traduction latine de Zamberti , faite d’aprés le texte grec,
avant I'édition de Bile ; Proclus, qui a démontré d’une manidre trés-simple que tous les angles
droits sont égaux, place parmi les demandes, les deux premiéres propositions, et la troisiéme parmi
les notions communes ; Boéce , qui a supprimé la troisieme , place aussi les deux autres'j)armi les
demandes. Tout porte donc & croire que Simon Grynceus , qui est 'auteur de I'édition de Bile,
jugeant ces trois prbpositions déplacées , changea les accusatifs en nominatifs , les infinitifs en
indicatifs , pour reposer ces propositions 4 une place qu’il jugeait plus convenable. Quoi qu'il
en soit, nous croyons M. .Peyrard plus qu’autorisé a la lecon qu'il a adoptée de préfe’renée.

La proposition 7 du premier livre a plusieurs cas ; un seul cependant est énoncé et démontré
dans tous les manuscrits. Clavius a senti la nécessité de nouveaux développements, il y consacre
cinq figures et donne cinq démonstrations , qu’il pouvait réduire & trois ; Simson donne double
démonstration et double figure , et la seconde est prise dans Clavius. M. Peyrard qui ne voyait
dans les manuscrits qu'une seule figure et qu’une seule démonstration , pouvait dire tout simple-
ment qu'Euclide avait eu un moment de distraction ; il pouvait compléter la démonstration dans
une note. Il a voulu sauver Euclide de tout reproche ; en empruntant comme Simson , une figure
a Clavius, et prolongeant deux lignes»ﬂans la figure &Euaclide , il a fait que la démonstration
d’Euclide s’applique i la fois aux deux figures et aux deux cas qui renferment tous les autres.
Ainsi la démonstration s’est trouvée compléte sans y changer un seul mot, dit M. Peyrard ,
et cela est“vrai ; mais dans la préparation il a été obligé d’ajouter une ligne qu’il a enfermée
entre deux crochets , parce qu’elle ne ne se trouve dans aucun manuscrit ; il serait assez dlﬂicﬂe
d’imaginer comment les copistes auraient non-seulement omis une ﬁgure toufe entitre , mais
encore les deux prolongements dé la premitre figure , et enfin la ligne du texte qui explique ces
prolongements ; ce n’est.donc pas ici une variante que M. Peyrard porte dans le texte, clest
une véritable correction faite 4 un passage incomplet , mais du moins il I'a faite.dans les momdres
termes , et c’est par dévouement a4 son auteur qu’il se borne au mérite d’avoir retrouvé la véri-
table lecon. *

La proposition 24 du livre III, a trois cas; les éditions grecques n’en démontrent qu’ﬁn seul ,
Commandin dans sa traduction démontre les deux autres: Clavius développe la proposition , il y
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emploic cing figures ; Simson retranche une partie de la proposition qu'il reporte 2 la précédente;

I'aide de son manuscrit M. Peyrard remplit la lacune.

Dans la proposition 26, la variante (3) éelarcit la démonstration , elle est donc utile ; M. Peyrard

a bien fait de P'introduige dans le teste. Tous les traducteurs en avaient senti la nécessité, le ma-
nuscrit a 1égitimé lenrs conjectures.
" Le corollaire de la proposition 19 du livre V a paru si corrompu , que Gregori sest-cru obligé
de le changer pour y donner un sens raisonnable. Clavius lui:en avait donné I'exemple. Robert
Simson, avec son aménité ordinaire, dit que tout ce livre V a été corrompu par des ignares en
géometrie......

Le manuscrit est absolument semblable & 1'édition d’Oxford, c’est par des chartgements assez
légers que M. Peyrard a rendu ce corollaire intelligible ; mais ces changements nécessaires ne sont
autorisés par aucun manuscrit ; il lni-donne ensuite la forme d’un théoréme, etle démontre directe-
ment d’une maniére assez courte dans’sa préface.

" Dans la derniére proposition du livre VI, ce qui regarde les sectenrs circulaires parait une
addition de Théon, qui en réclame formellement la démonstration i la page 50 de son com-
mentaire sur Ptolémée. Cet article ne se trouve pas dans le manuscrit du Vatican, et M. Peyrard
se reproche de ne I'avoir pas retranché de son €dition , par la raison qu’il n’est d’aucun usage
dans tout ce qui suit ; maijs puisque ce théoréme est vrai , nous croyons le scrupule exagéré. Pour
qu'un théoréme soit admis dans un livre d’éléments , il n’est pas bien nécessaire quil serve a
démontrer un théoréme subséquent...... Cet article des secteurs a cependant trouvé grice -aux
yeux de Simson , qui en ignorait probablement le véritable auteur, ou qui n'a pas vu dans le
passage de Théon une preuve bien stire qu'Euclide n’etit pas donné lui-méme ce théoréme.

" Le traducteur continue de domner les raisons pour lesquelles il -a rejeté du texte plusieurs
variantes qir'il discute. Ces raisons sont assez plausibles , mais quand on ne les admettrait pas ,
comme les lecons rejetées se retrouvent a la fin du volume, personne n’aurait & se plaindre ;
on sait qu’en pareille matiére les éditeurs'les plus estimables sont rarement du méme avis.

Aprés dvoir examiné la préface , nous aurions a passer en revue les variantes que l'auteur, soit
en les admettant , soit en les rejetant, n’a pas jugées assez importantes pour leur consacrer un
article particulier ; mais cet examen serait beaucoup trop ‘long, nous nous bornerons & celles qui
pourrotit nous fournir quelque remarque ; nous laisserons toutes celles qui nous ont paru ou
indifférérites “ou bien placées , soit qu’elles se-trouvert .dansle texte-ou qu'elles soient 4 la fin du
volunie.

Dans la° -définition 15 du livre I, l’édxteur d’aprés plusieurs manuscrits , a regu dans le texte
les mots zgés 74y 7év %ixAov wepiPsperar , qui mous paraissent un -double emplm , une glose fort

-inutile des mots wpds 4 qui se trouvent deux lignes plus haut. .

"L’éditedr a marqué par‘des titres les différentes parties dont se eompose la;premiére propo-
sitivn. Ces dénominations qui nous' ont: été conservées par Proclus, ¢t qui sont exposition , déter-
mination , construction , démonstration et conclusion , paraissent une pédanterie de commen-
‘tatéur , et le nouvel éditeur a-bien fait de ne les employer qu’une seule fois pour exemple.

Il a rejeté parmi les Variantes le corollaire de la proposition XV, qui dit que la somme des angles
sutour d’'un méme point ést-toujours égale i quatre angles droits. Sa raisen est qu’il manque
dans la plupart des manuscrits, et que dans les autres il est écrit d'une main étrangere. Il nous

s
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semble qu'on aurait pu le conserver, i Pexemple de Simson. S'il n’est pas d’Euclide, s'il est im-
phcxtement renfermé dans ce qui précéde, il a le mérite d’étre court, et de contenir une re-
marque qui aurait pu échapper 4 quelques lecteurs. 11 aurait pu, sans inconvénient , conserver
quatre mots qu’il a retranchés de la proposition XX ; i la vérité, ils n’étaient pas bien nécessaires ,
mais ils paraissent dans la maniére d’Euclide. Dans la proposition XXII, au contraire, il a-rétabli
dans le manuscrit deux lignes qui ne gitent rien, mais dont on pouvait se passer.

Dans'la proposition XXVI, Paddition faite (13) €tait nécessaire, quoique dans le manuscrit
elle fit écrite en marge et d’une autre main ; elle se trouvait d¢ja dans I'édition d’Oxford.

Dans la proposition XXVII, la lecon du manuscrit est plus concise et suffisante ; eelle d’Oxford
est plus développée et plus dans la maniére d’Euclide. On peut en dire autant de la proposition
XXVIII. La legon nouvelle de la proposition XXIX a le mérite de la bridveté.

- A la proposition XXXI, Péditeur s’est écarté de son manuscrit pour s¢ conformer & I'édition
d’Oxford ; il a cru parfaitement inutiles les mots qu’il supprimait : il y a dans teus ces choix un
peu d’arbitraire, et nul incenvénient. Ainsi a la proposition XXXIV, le mot xapior ajouté a
FepaAAyAypapepcoy 1'était pullement necessalre mais en le rétablissant, on a rendu Vémoncé plus
conforme 3 celui de la proposmon A la proposition XXXVII, le retranchement autorisé par le
manuscrit n’a aucun incenvénient : on fait toujours bien quand on retranche des mots inutiles; la
démonstration y gagne toujours , car celles des Grecs sont toujours un peu longues.

A 1a fameuse proposition XLVII (le carré de hypoténuse), on trouve une faute qui ne peut
échapper au lecteur, et dont nous n’aurions pas fait mention, si elle ne se trouvait dans les trois
langues : c’est un AA au lieu de BA. '

Dans le livre II, proposition VIHI, on serait tenté de regarder comme inutiles les quatre hgnes
introduites d’apres le manuscrit ; mais dans la proposition IX, on a trés-bien fait d'introduire ces
mots et elles sont égales, qu'on était obligé de sous-entendre. La variante (12) de la méme
proposition est préférable & la lecon d’Oxford, qui pourtant revient a peu prés au méme; car -
si les carrés sont égaux, les racines ou les cdtés le sont nécessairement.

Le manuscrit avait, dans la proposition X, une faute évidente, qm n’étalt ni dans I'édition
,d’Oxford ni dans celle de Béle

Dans le livre III, définition 2, I'éditeur a bien fait d’aj_outér, d’apres le manuserit, les mots
§7) undirepa peeps ; mais il a oublié de les traduire en frangais. ‘

Dans la proposition VIII, Péditeur a bien fait de suivre I'édition d’Oxford plutét que le
manuscrit ; la longue variante n’offre rien de bien intéressant. '

Dans la proposition XII on a ajouté , d’aprés le manuscrit, deux mots qui étaient si nécessaires,
que Gregori les avait traduits ; quoiqu’ils ne fussent pas dans le texte.

Dans la proposition XXIV, le manuscrit et I'édition nouvelle présentent un sens moins
incomplet ?il y manque pourtant encore -Guelque chose , mais le sens ne peut étre douteux. .

La variante (6) de la proposition XXXVII, est certainement une amélioration.

Livre IV, au corrollaire de la proposition V, la correction tirée du manuscrit est bonne ; la
lecon d’Oxford était défectueuse ; cependant le sens était visible.

Livre V, proposition IV, I’éditeur a rétabli d’aprés le manuscrit deux mots qui manquaient ,

et que Simson avait jugés indispensables. Il y a ensuite , dans le manuscrit, trois lignes que
I'éditeur a bien fait de ne point admettre dans son texte.

v
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Proposition V, la variante (1) était nécessaire.

Proposition VII, I'éditeur n’a point inséré dans le texte un corollaire qui contient une propo-
sition vraie , utile,, et qui manque & ce livre,, mais qui ne peut se conclure de la proposition pré-
cédeante : il ne se trouve dans aucun manuscrit, si ce n’est celui du Vatican. Simson a donné
A part cette proposition, qu’il a marquée de la lettre B. Dans la maniére moderne de traiter les
proportions , ce théoréme est évident; il suffira d’en trouver 'énoncé parmi les yariantes ; mais
il pouvait figurer dans le texte, avec une note. :

A la proposition VIII, les sept lignes ajoutées d’aprés le manuscrit améliorent la démonstration
.sans la rendre encore bien claire. Simson avait raison de la trouver incompléte ; mais il avait
probablement tort d’en rejeter la faute sur Theon. Au reste, la proposition en elle-méme est si
simple, qu’on serait- tenté d’en faire un axidme ; et de 13 vient peut-étre la difficulté de la
démontrer 3 la mani¢re des anciens. Il y avait dans I'édition d’Oxford une faute de grammaire,
un icndicatif pour un infinitif; cette faute a €té corrigée d’apreés le manuscrit.

A la proposition XXI, variante (3 ), la lecon d’Oxford était tronquée ; on y ajoutait une
explication qui parait avoir été une note marginale, qui depuis aurait passé dans le texte. La
legon rend la glose inutile; ainsi le passage devient & la fois et plus court et plus clair.

Ala proposition XXIII, on trouve une longue variante fournie par quatre manuscrits. Elle est
préférable  la lecon d’Oxford. Simson a refondu la démonstration, et dans ses notes il critique
vivement les interprétes qui I'ont précédé. Sa démonstration n’est pas non plus d’une grande clarté.
Le théoréme est un de ceux qu’on n’explique .fiulle part, et qu'on applique sans le connaitre. Il
suffit de Iécrire algébriquement pour en sentir la justesse. Cette espece de traduction est en général
le moyen le plus stir pour juger les démonstrations des divers €diteurs; mais alors, si on les rend
plus claires, on apergoit en méme temps qu’elles sont longues et peu naturelles.

Au livre VI, I'éditeur a supprimé la 5¢ définition, parce qu’elle n’est pas dans son manuscrit.
Elle pourrait étre de Théon ; c’est celle que Simson a si vivement critiquée. La meilleure raison,
Cest quelle est a.peu pres inutile, et qu'elle n’est point assez correcte. Cest la définition de la
raison composée.

Dans la proposltlon II, Véditeur a supprimé deux fois le mot wepérydes qui nest pas dans le
manuscrlt, et qui est de trop dans les imprimés. Ayew wepe signifie chez les Grecs ce que nous
exprimons par mener parallélement. On voit donc que le mot paralléle devient inutile. Deux
lignes sont paralleles quend elles sont & c6té Pune de Pautre sans jamais se couper; c’est ce que -
signifie wups chez les géomeétres grecs.

Dans la proposition III, Péditeur a rétabli quelques articles qui manqualent, et adopté quelques
variantes qui, sans étre bien importantes par le sens, rendent la phrase plus correcte.

A 1a proposition X ,-il y avait dans V'édition d’Oxford une répétition inutile, occasionnée par

Yinsertion d’une phrase également superflue. L’éditeur , d’aprés quatre manuscrits, # donné une
lecon plus courte et plus exacte.

A la fin de la deuxiéme démenstration de la proposition XIV, on a supprimé, d’aprés le ma-
nuscrit,, quatre lignes qui formaient une glose peu nécessaire.

La proposition XXI avait un double emploi plus sensible, que le manuscrit a fait supprimer.

A la proposition XXII, le manuscrit a fourni deux développements utiles, qu'on pouvait

cependant sous- entendre.



A la proposition XXVI, les éditeurs de Bile. et d’Oxford offraient un texte altéré, une figure
mal faite. Clavius avait changé la démonstration et substitué deux figures i la figure unique du
texte. Le manuscrit a fourni un texte correct et une figure exacte. Simson, en conservant la figure,
avait changé le texté pour I'y faire cadrer. Sa correction était bonne, mais rien ne l’appuya.lt il
est & croire que la nouvelle édition offre la véritable rédaction d’Euclide.

A la proposition XXVII, = était une faute d’impression dans I'édition d’Oxford.

Livre VIL. Clest le premier de ceux qui sont omis dans les éditions communes d’Euclide ; il
traite des nombres. La définition de Punité ne signifie pas grand chose en grec, et ce défaut est
bien plus sensible en latin et en frangais , ot les mots un et unité ont une ressemblance que n’ont
pas les mots monade et un; povs et &.

L’éditeur a rétabli, d’aprés le manuscrit, la définition "du nombre mpalrement pair qui manqualt
évidemment, quoiqu’on piit la supposer comprise dans celle du nombre pairement impair qui
précede.

A la proposition X on trouve une addition utile,

A la proposition XIX, d:vrépov pour 7sréprov, était dans I'édition d’Oxford une faute prise dans
celle de Bile, et d’autant plus étonnante dans celle-la, qu’elle était corrigée dans la traduction.

A la proposition XXIII, la premiére variante a le mérite de plus de briéveté, la seconde
celui de plus de justesse. : :

Nous sentons plus que personne combien ces détails sont andes et minutieux. Nous avons df
les rapporter pour donner 4 la Classe la preuve du scrupule avec lequel nous avons fait. Pexamen
dont elle nous avait chargés. Notre conclusion sera que; nonobstant quelques fautes d’impression
dont nous ajouterons ici la liste (1), qui étaient presque inévitables dans une entreprise de ce genre ,
et qui d’'ailleurs sont bien moins nombreuses que celles de la belle édition d’Archiméde , imprimée
4 Oxford, I'ouvrage est exact , non pas sans doute autant que Uauteur aurait désiré le faire , mais
autant qu’il était possible de l’espérer ; que les legons choisies sont en général celles qui méritaient
la préférence. Si quelquefois a cet égard nous nous sommes trouvés différer de sentiment avec
I'éditeur , nous n’oserions assurer que nous ayons toujours raison ; et ceux qui se trouveraient de
notre avis auraient toujours la ressource de consulter la table des variantes ; ainsi P'inconvénient,
#il en existe, est extrémement léger. Nous dirons que Pouvrage remplit bien toutes les conditions
qui pouvaient étre exigées, et que I'édition est évidemment supérieure a toutes celles que nous
connaissons.

Fait a Paris, le 21 février 1814, _
Signé PRONY et DELAMBRE, rapparteur.

Certifi¢ conforme a l'original, .
| Le Secrétaire perpétuel ,
Signé DELAMBRE.

(1) Catie liste est imprimée 4 la fin du volume.



INSTITUT DE FRANCE.
_ " CLASSE D'HISTOIRE ET DE LITTERATURE ANCIENNE.
Paris, le-26 Février 1814.

Le Secretaire perﬁétuel de la Classe, & Son Excellence le Ministre de
‘ Vinterieur.

MONSIEUK LE COMTE,

_Les Eléments ¢’Euclide ne renfermant que des définitions et des propositions de géométrie ,
sont essentiellement du ressort de la Classe des Sciences physiques et mathématiques, et.sont
entiérement étrangers , pour le fonds, au genre des travaux de celle d’histoire et de littérature
ancienne. Cette Classe cependant, pour répondre , autant qu'il est en elle, au témoignage de
confiance que Votre Excellence a jugé & propos de lui donner en la consultant sur le mérite du
travail de M. Peyrard, s'est empressée l?examiner sous le petit nombre de rapports qui la
concernent et sur lesquels elle peut avoir une opinion motivée. Le compte que M. Delambre
rendit il y a quelques années & la premiére Classe de la traduction frangaise d’Euclide , et celui
qu’il vient de fui rendre de Pédition du texte et des traductions latine et frangaise dont il est

accompagné , ainsi que de l'ensemble du travail de M. Peyrard’, présentent les détails les plus

intéressants qui supposent un examen trés-approfondi de ce travail sous le rapport littéraire et
sous celui de la science , ef.font connaitre suffisamment ce qu'on doit en penser.

La classe d’histoire a donc cru devoir se borner i soumettre 3 Votre Excellence quelques

_ obserwations générales surla partie littéraire de Ponvrage , et sur la maniére dont il est exécuté,

Le texte d’Euclide lui a paru plus correct dans la nonvelle édition que dans les éditions anté-
rieures ; cependant elle pense que celle qui fut publide 4 Bale en 1533 , par Simon Grynceus,
malgré quelques fautes d’impression, moins nombreuses qu’on ne le croit communément, et
faciles & corriger , séra toujours précieuse aux amateurs de la langue grecque. ‘

La partie typographique cst en général soignée dans I'édition de M. Peyrard: il s’y est néan-
moins glissé quelques fautes d’'impressiou , surtout vers la fin du volume,

En comparant le texte grec J]e cette édition avec celui del éditions précédentes, on y re-
marque quelques différences. Les plus essentielles ont été relevées et appréciées dans le rapport
fait 2 la premiére Classe , qui constate encore que I'éditeur a rempli heureusement plusieurs lacunes
avec le secours des manuscrits.. .. ..

Les deux traductions jointes au texte sont trés-littérales ; peut-étre méme la traduction frangaise
Pest—elle trop. Cette maniére de traduire mot 3 mot peut étre bonne pour une version latine,
dans laquelle on cherche plutdt Iexactitude et la fidélité que I'élégance , et dont quelques per-
sonnes peuvent avoir besoin pour entendre le texte ; mais il semble que la traduction frangaise
aurait dt étre faite avec un peu plus de liberté (1).

Vai Phonneur de faire repasser 4 Votre Excellence Pouvrage de M. Peyrard qu'elle m'avait
envoyé, et de lui renouveler Thommage de mes sentiments ?es plus respectueux.

Sign¢ DACIER.
Certifié conforme i Poriginal ,

Signé BARBIER DE NEUVILLE, chef de
la 3¢ divion du Ministére de Uintérieur.

{3) Voyez le rapport de M. Declambre, page 36, alinéa trois.
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INSTITUT DE FRANCE

Paris, 14 aolit 1809.

-

Papport de MM. LacraNeE, LzcEnNpRe et DerLaMsis, sur une traduction
complete des quinze livres des Eléments, et des Danne’e.r d’Euclzde, par
M. PEYRARD.

L. Classe a déja donné son approbation 2 une traduction d’Euclide, par M. Peyrard.
A Pexemple de presque tous les éditeurs qui 'ont précédé, il avait omis les livres qui
traitent des Quantités numériques , les trois derniers livres, etle livre des Données’; mais
il avait annoncé dés-lors une traduction compléte. Le désir de lui donner-toute la perfee-
tion possﬂ)le lui a fait consulter tous les manuscrits de la bibliothéque royale, . . . .. ..

Dépositaire de ces précieux manuscrits, M. Peyrard les a comparés soigneusement avec
Pédition grecque dOxford; il a noté en marge de I'imprimé toutes les variantes, les a tra-
duites en latin; et c’est sur ce texte rectifié qu'il a composé sa version , qui est aussi littérale
que I'a permis le. génie des deux langues.

11 a fait principalement usage du n° 190, qu'il nous a remis pour que nous pussions
examiner son travail, et vérifier toutes les variantes dont il a enrichi les marges de son
exemplaire de I'édition d'Oxford. Nous avons fait cette vérification, et nous avons reconnu
partout la plus grande conformité avec le manuscrit. o

Ces variantes , comme on peut sy attendre, ne sont pas toutes de la méme importance,
et ne méritent pas toujours la préférence sur les lecons imprimées. Parmi ces variantes,
il en est qui consistent en quelques mots omis dans les imprimés , dont les traducteurs
avaient senti la nécessité, et que Grégori a fait entrer dans son texte, en les enfermant
entre deux crochets; quelquefois c’est un présent au lien d’un futur; o au lieu de iosr,
ou réciproquement ; le mot #os au lieu de ¢ «irés, égal, pour le méme ; des expressions
plus ou moins conformes au style ordinaire des géométres , ou ‘d’Euclide en particulier.
Toutes ces variantes n’auraient de valeur qu'aux yeux des philologues et des érudits;
mais il en est de vraiment dignes de l'attention des géomeétres, en ce qu’eHes Ehangent
en mieux le sens, ou qu’elles donn¢nt un sens raisonnable 2 ce qui n’én présentait aucun.
Ce sont des superfluités élaguées, des lignes entiéres omises dans les imprimés , et qui
sont ou absolument nécessaires a la démonstration, ou y portent au moins des développe-
ments utiles. D’autres fois on y rencontre des lecons plus concises, et qui présentent un
sens tout aussi clair ; des transpositions qui rendent parfaitement intelligible ce qui parais-
sait obscur ou peu exact. La définition 5¢ du VIe livre, qui se trouve dans toutes les
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éditions grecques, est une simple note placée au bas du manuscrit, d’ol elfe avait été mal
a propos portée dans le texte : Robert*Simson a écrit six pages contre cette mauvaise et
inutile définition , et elle n’est pas d'Euclide. *

'Le méme traducteur reléve une bévue remarquable de tous les textes grecs imprimés;
un changement de lettre dans la figure avait causé tout 'embarras. En rétablissant la lettre
véritable ¢ au lieu de #, on ne donne plus 2 Euclide le ridicule de paraitre ignorer une
vérité de la géométrie la plus élémentaire. Voyez Prop. 17, liv. XIL..

La proposition 86 des Données avait fort inquiété Grégori qui, dans sa préface, en
propose deux rédactions identiques, et & laquelle il voulait en ajouter une troisi¢tme, qui
compléterait le systéme de la résolution des équations bi-quadratiques 2 la maniére des
anciens, Cette dernitre conjecture n’est pas confirmée par le manuscrit, qui n’offre Que
T'nne des deux premiéres rédactions. Grégori croyait le théoréme singuli¢rement altéré;
son erreur venait de ce qu'il ne connaissait pas un lemme qui se trouve dans le manuscrit
la fin des Données, et qui doit précéder la proposition 86.

M. Peyrard donne ce lemme qui, au reste, est une proposition bien simple et bien
connue. Il s’agit de trouver la surface d'un parallélogramme obtus-angle; mais cette propo-
sition renferme une construction nécessaire a la démonstration des propositions 86 et 87,
qui disent que si deux lignes formant un angle donné comprénent un espace donné, et que
le carré de 'une, augmenté ou diminué d’un espace donné, soit au carré de la seconde,
en raison donnée, ces deux lignes seront connues,

D’aprés toutes ces considérations, nous pensons que la classe peut donner son approba-
tion au trayail de M. Peyrard, pour I'encourager encore a terminer I'entreprise qu'il
poursuit avec une persévérance digne d’éloges, et qui nous fera mieux connaitre tous les .
mathématijciens grecs. Nous exprimerions le veeu de voir paraitre une édition grecque du
texte d'Enclide, purgée de toutes les fautes que les manuscrits ont fait rectifier , et enrichie
de toutes les additions qu'ils ont fournies; mais cette édition serait dispendieuse et deman-
derait beaucoup de temps : nons nous bornerons donc i souhaiter que M. Peyrard ajoute
a sa traduction la liste de toutes les yariantes qu'il a recueillies, et qui lui paraitront mériter
quelque attention. Ainsi les géométres pourront corriger les éditions anciennes, en atten-
dant celle qui pourrait faire oublier toutes les précédentes. '

;S'z"gné & la minute , LAGRANGE, LEGENDRE , DELAMBRE, rapporteur.
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DEFINITIONES.

1. PuNcTUuM est, cujus pars nulla.

2. Linea autem, longitudo non lata.

3. Line® vero extrema, sunt puncta.

4. Recta linea est , quz ex zquo ipsis in
¢4 punctis ponitur. :

5. Superficies autem est, quod longitudinein
et latitudinem solum habet. v

6. Superficiei vero extrema, sunt linez.

LE PREMIER LIVRE
DES ELEMENTS DEUCLIDE.

DEFINITIONS.

1. Le point est ce qui n’a pas de parties.
2. Une ligne est une longueur sans largeur.
3. Les extrémités d’une ligne sont des points.

5.
6.

La ligne droite est celle qui est égulement placée aux points qui sont en elle.
Une surface est ce qui a seulement longueur et largeur.
Les extrémités d’une surface sont des lignes.



2 LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

7/ Ed 4 o Ed
C. Emimedoc emipdvesd ioriy, #vic ¢€ iou
~ 3 > ¢ ~ kd [ ~
Tais ¢¢ cavTis evlzicis neiTas,
\ / € > Ty :
d. Emimedos d% gwvia iotiy 2 ¢v emimedn o
. \ \ 2
794;‘#57_&7:70/441/@1/ AANTAWY 5 2eth s e7F e0Beicuss
’ [ ’ ~ ~, ’ .
REBALVWY 5 TPOS AAANALS TWY YPAURDY #ALTIS,
’ \
0. Ovay & ai mepriyovoas Ty eipnuivay!
o~ 4 3 4
ywviay ypappai edeias wow , whvypapmos xa-
~ < :
Aekras 0 ywvia,
A~ 3 D . \
i. Oray 8% ewbela e7 e0felay orabelisa Tac
~ / 3 ’ ~ <
¢@efiic yorias ioas arAiAass wory 5 opb exaTipa
~ ~ A ~ > ~
TRy 6wy Yevily i0Ti® nal 0 t@erTarvia cubeia
’ ~ 2 % 4 > ’
xaleToc xareiTas €@ Ny EQETTHREY.
1. ApbAeia ywvia toriv, 0 peilor opbis.
1€, O&cin 8%, 4 erdoowy cpbiic.

’ EXINAN o ) ’
by e OP0¢ €TTIV 5 O THNOG e0T4 WEP#C-

’ ~ 1 \ e s o ’
18", Syfpe €0TI, TO UTO TIVOG A THOY Gpwy

mPuxo,uwov.
1t. Koxdog ¢oi a'xny.a ¢mimedoy , Umro Mids
VPR S TepIexOpuErOy 5 B RaANETTRS TepIQEpes®
TPOG iy 5 AP €405 Tueiov TRV EvTos TOU Y AUATOS
RespusveY y TAGAS i wpocm/wrpuaw evBeias wpos
Tily ToU 2UrA0Y 7rep1¢e’pemv3 Voas aariAdg eici.
7. La surface plane est celle qui est
en elle.

7. Plana superficies est, que ex @quo ipsis
in e4 rectis ponitur.

8. Planus gutem angulus est in plano duarum
lmearum sese tangentlum » et non in directum
posuarum alterius ad alteram 1nclmat10.

9. Quando vero continentes dictum angu-
lum linex® recte sunt, rectilineus appellatur .
angulus.

10. Quando autem recta in rectam insistens
deinceps angulos ®quales inter se facit, rectus
uterque zqualium angulorum est; et insistens
recta perpendicularis vocatur in quam insistit.

1. Obtusus angulus est, qui major recto,

12. Acutus antem, qui minor recto.

15. Terminus est, quod alicujus est extremum.

14. Figura est, quod ab alu{uo vel aliquibus
terminis continetur, ‘

15. Circulus es. figura plana ab uni line&
contenta, qua vocatur circumferentia ; ad quam
ab uno puncto eorum intra figuram positorum ,
omnes cadentes recte ad circuli circumferentiam
aquales inter se sunt.

3

également placée aux droites qui sont

8. Un angle plan est l'inclinaison mutuelle de deux lignes qui se touchent dans
un plan, et qui ne sont point placées dans la méme direction.
9. Lorsque les lignes , qui comprénent ledit angle , sont des droites , 'angle

se nomme rectiligne.

10. Lorsqu’une droite tombant sur une droite fait deux angles de suite égaux

entre eux , chacun des angles égaux est droit ;

et la droite placée au-dessus

est dite perpendiculaire a celle sur laquelle elle est placée.
11. L’angle obtus est celui qui est plus grand qu’un droit.

12. L’angle aigu est celui qui est plus petit qu’un droit.

13. On appele limite ce qui est I'extrémité de quelque chose.

14. Une figure est ce qui est compris par une seule ou par plusieurs limites.
15. Un cercle est une figure plane, comprise par une seule ligne qu’on nomme

circonférence, toutes les droiles, menées

a la circonférence d’un des points

placés dans cette figure, étant égales entre elles.

\
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16. Centrum autem circuli, hoc punctum
vocatur.

17. Diameter vero circuli_est recta quedam
per centrum ducta, et terminata ex utrique parte,
a circuli circumferenti4; qu et bifariam secat
circulum. ' o -

18. Semicirculus vero est contenta figura
ab et diametro, et .circumferentis circuli ap-
prehensa ab diametro.

19. Segmentum circuli est , contenta figura
ab et rectd,
majore vel minore semicirculo existente.

et circuli circumferentid, vel

20. Figure rectilinez sunt, que ab rectis
continentur. _ S

21. Trilatere quidem, que ab tribus.

22. Quadrilatere autem ,“qum ab quatuor.

23. Multilatere vero , quz ab plurfbus
quam quatuor rectis continentur.

24. Trilaterarum autem figurarum, équila—
terum quidem triangulum est quod tria ®qualia
habet latera.

16. Ce point se nomme le centre du cercle.

17. Le diamétre du cercle est une droite menée par le centre ; et terminée de
part et d’autre par la circonférence du cercle : le diamétwre partage le cercle

en deux parties égales.

18. Un demi-cercle est la figure comprise par le diamétre, et la portion de la
circonférence , soutendue par le diamétre.

19. Un segment de cercle est la figure comprise par une droite et par la
circonférence du cercle ; le demi-cercle étant plus grand ou plus petit que

le segment.

20. Les figures rectilignes sont celles qui sont terminées par des droites.

21‘

22. Les quadrilatéres , par quatre.

Les figures trilatéres sont terminées par trois droites.

23. Les multilatéres, par plus de quatre.
24- Parmi les figures trilateres , le triangle équilatéral est celle qui a ses trois

cotés égaux.
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25. Isosceles vero, quod duo solum ®qualia
habet latera.

'26. Scalenum autem, quod tria inzqualia
habet latera.

27. Insuper , trilaterarum figurarum rectan-
gulum quidem triangulum est, quod habet
rectum angulam.

28. Obtusangulum autem, quod habet obtu-
sum angulum.

29. Acutangulum vero, qued tres acutos
habet angulos.

30. Quadrilaterarum autem figurarum, qua-
dratum quidem est, quod et zquilaterum est et

‘rectangulum.

31. Oblongum autem , quod rectangulum
quidem , non vero 2quilaterum.

32. Rhombus vero , quod zquilaterum qui-
dem, non vero rectangulum.

35. Rhomboides antem , quod et opposita
latera et angulos ®qualia inter se habet, quod
neque 2quilaterum est, nec rectangulum.

34. Prater haxc autem quadrilatera trapezia
yvocentur. ’

.

25. Le triangle isocéle, celle qui a seulement deux cdtés égaux.
26. Le triangle scaléne, celle qui a ses trois c6tés inégaux.
27. De plus , parmi les figures trilatéres, le triangle rectangle est celle qui

a un angle droit.

28. Le triangle obtusangle, celle qui a un angle obtus.
29. Le triangle acufangle , celle qui a ses trois angles aigus.
30. Parmi les figures quadrilatéres, Ie quarré est celle qui est équilatérale et

rectangulaire.

31. Le rectangle, celle qui est rectangulaire, et non équilatérale.
32. Le rhombe, celle qui est équilatérale, et non rectangulaire.

33, Le rhomboide, celle qui a ses cotés et ses angles opposés égaux entre cux,
ct qui n’est ni équilatérale ni rectangulaire.

54. Les autres quadrilatéres, ceux-la exceptés, se nomment trapczes.

W
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35. Parallele sunt rect, qua in eodem plane
existentes, et producte in infinitum ad utramque
partem, in neutram sibi coincidunt.

’

"POSTULATA.

1. PosTuLeTUR, ab omni puncto ad omne
punctum rectam lineam ducere.

2. Et finitam rectam in directum secundum
continuum producere. ’ .

5. Et omni centro et intervallo circulum
describere. »

4. Et omnes angulos rectos =quales inter se
esse.

5. Etsiin duas rectas recta quedamincidens,
interiores et ad easdem partes angulos duobus
rectis minores faciat, productas illas duas rectas
in infinitum sibi coincidere ad quas partes sunt
duobus rectis minores anguli.

6. Et duas rectas spatium non continere.

55. Les paralleles sont des droites, qui, étant situées dans un méme plan,

et étant prolongées i 'infini de part et
ni de l'autre.

d’autre, ne se rencontrent ni d’un €6té

DEMANDES.

1. Conduire une droite d’un point quelconque i un point quelconque.
2. Prolonger indéfiniment, selon sa direction, une droite finie. '

3. D’un point quelconque, et avec un intervalle quelconque, decrlre une

circonférence de cercle.

4- Tous les angles droits sont égaux entre eux.

5. Si une droite , tombant sur deux droites , fait les angles intérieurs du méme
c6té plus petits que deux droits, ces droites, prolongées a 'infini, sc rencon-
treront du c6té ot les angles-sont plus petits que deux droits.

6. Deux droites ne renferment point un espace.
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NOTIONES COMMUNES.

1. QuzEeidem ®2qualia, etinter sesuntzqualia.

2. Et si equalibus-equalia addantur, tota sunt
equalia.

3. Et si ab =qualibus ®qualia auferantur,
reliqua sunt zqualia.

4. Et si inzqualibus ®qualia addantur, tota
sunt inzqualia. :

5. Et si ab inequalibus zqualia auferantur,
reliqua sunt inzqualia.

6. Et que ejusdem duplicia, @qualia inter se
sunt.

7. Et que ejusdem dimidia , ®qualia inter se
sunt. ’

8. Et que congruunt inter se , xqualia inter
se sunt.

9. Et totum.parte majus est.

NOTIONS COMMUNES.

1. Les grandeurs égales 3 une méme grandeur, sont égales entre elles.
~ 2. Si 4 des grandeurs égales, on ajoute des grandeurs égales, les touts seront

égaux.

5. Side grandeuxs égales , on retranche des grandeurs égales, les restes seront

gaux.

4. Si a des grandeurs inégales, on ajoute des grandeurs egales les touts seront

* inégaux.

5. Si de grandeurs inégales, on retranche des grandeurs égales , les restes

seront inégaux.

" 6. Les grandeurs , qui sont doubles d’une méme grandeur, sont égales entre

elles.

7. Les grandeurs, qui sont les moitiés d’une méme grandeur, sont égales entre

elles.

.8 Les grandeurs, qui s adaptent entre elles sont égales entre elles.
g- Le tout est plus grand que la partie,
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PROPOSITIO. L

Surer datam rectam terminatam, triangu-
lum ®quilatertm constituere.
ExrosiTio. Sit data recta terminata AB.

DererminaTiO. Oportet igitur super AB
rectam terminatam triangulum equilaterum
constituere, ]

ConsTrucTIiO. Centro quidem A, inter-
vallo autem A B, circulus describatur Bra ; et
rursus , centro quidem B, intervallo autem BA ,
circulus describatur ATE; et ab I puncto, in
quo sese secant circuli, ad A, B puncta adjun-
gantur recte I'A, IB.

ATIOAEIZIS®, Kai i7ei 70 A cnpeio évrpoy
¢s7i To0 BTA #UxzAov, ion éoriv n AT 7§ ABe
waNw , emed TO B onpeioy xévTpoy i0Ti ToU ATE
#UxAovy ion ¢oTiv a BT 7§ BA. Edeinn J% xai #

DemonsTraTI10. Et quoniam A punctum
centrum est B'A circuli, wqualis est AT ipsi
AB; rursus, quoniam B punctum centrum est
ATE circuli, qualis est BI' ipsi BA. Ostensa

PROPOSITION PREMIERE.

Sur une droite donnée et finie, construire un triangle équilatéral. -

ExrosiTion. Soit AB une droite donnée et finie. ,

Dererminarion. 11'faut construire sur la droite finie AB un triangle équilatéral.

ConstructioN. Du centre A et de l'intervalle AB, décrivons la circonférence Bra
(dem. 3); etde plus, du centre B et de Vintervalle A, décrivons la circonférence
ATE; et du point T, ou les circonférences se coupent mutuellement, conduisons
aux points A, B les droites rA, 18 ( dem. 1).

Diwmonstration. Car, puisque le point A est le centre du cercle Bra, Ia
droite Ar est égale a la droite AB (déf: 15); de plus, puisque le point B est le
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est autem et TA ipsi AB @qualis; utraque igitur
ipsarum TA, TB ipsi AB ®qualis est. Quz
autem eidem zqualia, et inter se sunt zqualia;
et TA igitur ipsi I'B est 2qualis ; tres igitur TA ,
AB, BT zquales inter se sunt,

Concrusio. JEquilaterum igitur est ABC
triangulum , et constitutum est super datam
rectam terminatam AB. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO Il

Ad datum punctum, date rectz @qualem
rectam ponere.

Sit quidem datum punctum A, data autem
recta BI'; oportet igitur ad A punctum, date
rectz BI' equalem rectam ponere.

Adjungatur enim ab A puncto ad B punctum
recta AB, et constituatur super eam triangulum

centre du cercle ATE, la droite Br est égale A la droite BA ; mais on a démontré
que la droite TA éait égale a la droite 4B ; donc chacune des droites TA, TB est
égale & la droite aB; or, les grandeurs qui sont égales a une méme grandeur,
sont égales entre elles (not. 1); donc la droite TA est égale & la droite T8 ; donc
les trois droites TA, AB, BT sont égales entre elles.

ConcrusioN. Dong le triangle ABr (def. 24) est équilatéral, et il est construit
sur la droite donnée et finie AB. Ce qu’il fallait faire.

»

PROPOSITION 1II

A un point donné, placer une droite égale a une droite donnée.

Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut au point A placer une
droite égale a la droite donnée Br.

Menons dn pojnt 4 au point B la droite AB (dem. 1); sur cetie droite construisons
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Tpiywvoy isomAeupor 70 AAB, xai ixCelricdwrar
¢n ebeiac Talc AA, AB edBeiar ai AE, BZ,
xak xévTpw uiv 76 B, Stacripats &% T4 BT,
RUxAOC yeypapdw o> THO* xai waAsy, RéYTPY
76 A, xei SiacTiparsd T4 AH, rUAog yeypeple
¢ HKA.

Ewel oby 70 B onusiov xéyrpoy iori Tob THO
xbxAov, iew ieriv 5 BT 7 BH. IlaAw*, imel
70 A oupeiov xévrpoy o) ToU HKA #vxhe, irn
oTiv 5 AA T AH, Gy # AA TH AB i{on ¢oTi
Aosmn dpe # AA Aoim 7§ BH ieriv fom.
Edeixn d% xai # BT 7§ BH ion* txaTepa dpa
7@y AA, BT 73 BH ioriv ion. Ta 8 76 avrg
fra, xai arMdiAoic ioTiy joar xal # AA dpa
Ti BT éoriv ien.

Tipos dpa 76 dobéiyrs onusiv 76 A, =i
Jobeion edBeiq v BT irn eibeiz xeiTas # AA.

Omep 8% wosiices,

®quilaterum AAB, et producantur in directum
ipsis AA, AB recte AE, BZ, et centro
quidem B, intervallo vero BI', circulus descri-
batur TH®; et rursus centro A, et intervallo,
AH circulus describatur HKA.

Quoniam igitur B punctum centrum est THO
circuli, @qualis est BT ipsi BH. Rursus, quoniam
A punctum centrum est HKA circulii, equalis
est AA ipsi AH, quarum AA ipsi AB xqualis
est; reliqua igitur AA relique BH est ®qualis.
Ostensa est autem et BT ipsi BH az:qualis ; utraque
igitur ipsarum A A, BT ipsi BH est ®qualis. Qua
autem eidem 2qualia, et inter se sunt &qualia;
et AA igitur ipsi BT est 2qualis.

Ad datum igitur punctum A, date rect
BT ®qualis recta ponitur AA. Quod oportebat

facere,

le triangle équilatéral aaB ( prop. 1); menons les droites AE, Bz dans la
direction de AA, aB; du centre B et de Vintervalle Br, décrivons le cercle THO
(dem. 3); et de plus, du centre A et de I'intervalle aH, décrivons le cercle HkA.

Puisque le point B est le centre du cercle THe , Br est égal & BH (déf. 15);
de plus, puisque le point a est le centre du cercle HKA, la droite AA est égale &
da droite AH ; mais AA est égal & AB; donc le reste AA est égal au reste BH (not. 3).
Mais on a démontré que Br est égal & BH; donc chacune des droites AA, Br est
égale a BH. Mais les grandeurs qui sont égales 4 une méme grandeur, sont égales
entre elles (not. 1.); donc AA est égal 3 BT. |

Donc, au point donné A, on a placé une droite AA égale a la droite donnée Br.

Ce qu’il fallait faire.
_ 2
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Ao 8oBesioy edesisy aviowy , amo Tiis peilovos
1 eAcavovs {ony e0Belay a@ereiv.

Ecrwray ai 8obeirar Mo «bbeias dvicor ai AB,
T, oy peiloy iorw 5 AB* i & amo Tie peilovoc
THe AB 7ii eActarovs T4 T iony «0ciar agerely.

Keiobw 9ap ' wpos 76 A onueiop 7i T ebeia
ion 9 AA* xa} xévTpo piv 76 A, Sradlipars &
TG AA, xUxAog 7e'ypai¢6u o AEZ,

Kai ¢mei 70 A onusioy xévrpor iowi ToU AEZ
#0xAg , ion ioTiv # AE 7§ AA* aAAQ xai 0 T 75
AA ioTiv ion. Exatipa &’Pu 7oy AE, T 71 AA
*eriv {on* GoTe xal # AE 75 T toriy ion.

Avo a’z'pu Sobescisy evbeidy aviowy Toy AB, T,
amd Tis peilovos THe AB T iAcavovs TH T ion
2ofpnTas n AE. Omep iy mosiivas.

LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO III.

Duobus datis rectis inzqualibus , a majore
minori &qualem rectam auferre. :

Sint datz due rectx inzquales AB, T', quarum
major sit AB; oportet igitur a majore AB minori
I' zqualem rectam auferre.

Ponatur enim ad A punctum ipsi I' rectx
®qualis AA; et centro quidem A, intervalle

vero AA circulus describatur AEZ.

Et quoniam A punctum centrum est AEZ
circuli, wqualis est AE ipsi AA; sed et I' ipsi
AA est zqualis ; utraque igitur ipsarum AE, T
ipsi AA est zqualis; quare et AE ipsiT est 2qualis.

Duabus igitur datis rectis inzqualibus AB, I',
a majore AB minori I' xqualis ablata est AE,
Quod oportebat facere. ‘

PROPOSITION IIL

Deux droites megales étant données, retrancher de la plus grande une droite

égale A la plus petite.

Soient 4B, I les deux droites inégales données, que AB soit la plus grande;

il fautde la plus grande 4B retrancher une droite égale &

a la plus petite T.

Au point 4 plagons une droite Aa égale A T (prop. 2), et du centre A et de
Pintervalle A2, décrivons le cercle aEz (dem. 3).

Puisque le point 4 est le centre du cercle AEz, AE est égal & Aa; mais T est
égal 2 Aa; donc chacune des droites AE, T, est égale 4 la droite AA; donc la

droite AE est égale i la droite 1.

Donce les deux droites megales AB, T, étant données, on a retrauche de la
plus grande AB une droite AE égale i la p]us petite T. Ce qu’il fallait faire.
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PROPOSITIO IV.  *

Si duo triangula duo Iatera duobus lateribus
#qualia habeant, utrumque utrique, et angulum’
angulo ®qualem habeant, ab ®qualibus rectis
contentum ; et basim basi ®qualem habebunt, et
triangulum triangulo ®quale erit, et reliqui an-
guli reliquis angulis wquales erunt, uterque
utrique, quos @qualia latera subtendunt.

A

E z
Eotw dVo Tpiywye Ta ABT, AEZ, wa¢ Mo
AT,
Talc AE, AL ioag txovra, ixaTipay exaTipg ,
Tiv uiv AB 75 AE, Tay J% AT TH AL, neti Yyeoviay

@Aewpas Tds AB, Tais dvei wAeuQais

1 €\ s Ae - o
THy vwo BAT gywyie T4 umo EAZ T Ay 074
7 ’ < ’ \
xas Bacic # BT Beoes vi EZ ion toTiv, wetl 70
’ ~ ’ / ¥
ABT 7piywyor 76 AEZ Tpiywye icoy ioros, nad af

\ / ~ ~ ’ Es of
AosTraLs YWVt Tottg AosTeLsS YOVIALG bGCLi T0YTAS

B T

Sint duo triangula ABr', AEZ, duo latera
AB , Ar duobus lateribus AE , AZ equalia
habentia, utrumque utrique, AB qui‘dem ipsi
AE, AT vero ipsi AZ, et angulum BAT angulo
EAZ zqualem; dico et basim Br basi EZ
#qualem esse , et ABI triangulum AEZ triangulo
2quale fore, et reliquos angulos reliquis angulis
®quales fore utrumque utrique, quos equalia

PROPOSITION 1V.

Si deux triangles ont deux cétés égaux i deux cétés, chacun i

chacun, et

si les angles compris par les cotés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs
bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les cotés

égaux, seront égaux chacun  chacun.

Soient les deux triangles ABr, AEz; que ces deux triangles aient les deux

cOtés AB, AT égaux aux deux cotés AE,
au cOté AE, et le coté AT au coté az,

az, chacun i chacun, le coté 4B égal
et qu’ils aient aussi Pangle BAT égal a

Pangle £az; je dis que la base Br est egale 4 la base £z, que le triangle ABr sera
égal au triangle Az, et que les angles restans, soutendus par les cotés égaux,
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latera subtendunt , ABT quidem ipsi AEZ, ATE
vero ipsi AZE.

A

E Z

- ~ \
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~ ~ \
27l 70 A onpeioy , TH 8% AB edbeias il Ty AE,
~ \
tQapuires nai 70 B onpelor® imi 70 E, Na 7o
3 4 \ ~ o~
iony elyas Tiy AB 7 AE* ipapuosdons &t The
AB imi Tiy AE, i@apuoces xai n AT ewBeia emi
\ \ \
Ty AL, dva 7o Iony elyau Ty vmo BAT pwviay
-~ \ « ~
TH 0w EAZL* Gove xai 70 T onpsioy imi 70 Z
~ 3 ’ \ \ oy ’ ‘s \
snpior Lpapuoces 5 Jia To iowy weMy eivas Tay
AT 7§ AZ, AMAa uiv el 70 B il 70 E ipnp-
’ < Ay \
Rouss , Gore Pdaic n BT i -Baowy Ty BL pap-
’ k) \ ~ \ k] \ \ 3 ’
poces® & yap Tou mev B el 7o E eQapucoayros,
~ N\ \ 7/
7oy Y T emi 70 Z, # BT Pdsic éwi Tav EZ
> 3 ’ ’ 3a o~ ) ’.
6O tpappirer , Sbo edBeTas ywpiov mepisEovary,
o N 3
ormep ¢oriv3 ddyaTor. Epappios d&pa 1 BT Baais

seront égaux chacun & chacun; I'angle ABr égal a Pangle aEz, et Pangle ABr égal

Yangle azE.

B T

Congruente enim ABT triangulo AEZ trian-
gulo, et posito quidem A puncto super A
punctum , AB vero recty super AE; congruet
et B punctum ipsi E, quia est zqualis AB
ipsi AE; congruente autem AB ipsi AE, con-
gruet et AT recta ipsi AZ, quia ®qualis est
BAT angulus ipsi EAZ; quare et T' punctum
Z puncto congruet, quia ®qualis rursus est AT
ipsi AZ. Sed quidem et B ipsi E congruebat;
quare basis BI basi EZ congruet; si enim
quidem B ipsi E congruentc , I' vero ipsi Z,
BT basis ipsi EZ non congruat , duz recte
spatium continebunt, quod est impossibile. Con-
gruet igitur BT basis ipsi EZ , et ®qualis ei
erit; quare et totum ABI triangulum toti AEZ

.

a

*Car le triangle ‘ABr étant appliqué sur-le triangle AEz, le point A étant posé
sur le point A, et la droite 4B sur Ja-droite-aE , ‘le point B s'appliquera sur le
point E, parce que AB est égal & AE ;' mais -4B-étant appliqué sur AE, la droite Ar
s’appliquera sur Az, parce que I'angle BAT est égal.a 'angle Eaz; donc le point T
s’appliquera sur le point z, parce que AT est égal & 4z ; mais le point B s’applique
sur le poit E; donc la base Br s’appliquera sur la base Ez; car si le point B
s’appliquant sur le point E, et le point T sur le point z, la base Br ne.s’ap-
pliquait pas sur la base Ez, deux droites comprendraient un espace, ce qui
est impossible (dem. 6); donc la base Br s’appliquera sur la base Ez, et lui sera
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triangulo congiuet , et zquale ei erit, et
reliqui anguli reliquis angulis congruent, et
@quales eis erunt, ABI' quidem, :ipsi AEZ, ATB
vero ipsi AZE.

. Si igitur duo triangula duo latera duobus
lateribus aqualia habeant, utrumque utrique,
et angulum angulo #qualem habeant ab zqua-
libus lateribus
#qualem habebunt ,

et basim basi
et triangulum triangulo
®quale erit, et reliqui anguli reliquis angulis
®quales erunt , uterque utrique , quos =qualia
latera subtendunt. Quod oportebat ostendere.

contentum ;

PROPOSITIO V.

Isoscelium triangulorum ad basim anguli
®quales inter se sunt; et productis ®qua-
libus rectis , sub basim anguli @quales inter se

erunt.

égale; donc le triangle entier ABr s’appliquera sur le triangle entier aEz, et
lui sera égal; et les angles restans s’appliqueront sur les angles restans, et leur

seront égaux , 1’angle ABr 4

l'angle aEz, et angle ArB 4 I'angle AzE.

Donc, si deux triangles ont deux cétés égaux 4 deux cétés, chacun i chacun,
et si les angles compris par les cotés égaux sont égaux , ces triangles auront leurs
bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus par les cotés
égaux, seront égaux chacun a chacun. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION V.

- Dans les triangles isosctles, les angles sur la base sbnt égaux entre cux,

et les coiés égaux étant prolowes
entre eux.

les .angles sous la base seront aussi égaux
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covs T AL irn #n AH, xeti iwelevySwoay ai IT , HB

W OTTR

Sit triangulum isosceles ABI', aquale habens
AB latus AT lateri, et producantur in direc-
tum ipsis ‘AB, AT rectz BA, TE; dico qui-
dem ABT angulum ipsi ATB ®qualem esse, I'BA
vero ipsi BTE. ’

Sumatur enim in BA quodlibet punctum Z,
et auferatur a majore AE minori AZ 2qualis

ipsa AH, et jungantur ZI', HB rectz.

5 Y < | ~ € \}
Emei o0y ion soviy n mev AL 7 AH, n Jt AB
. \ A
T AT, dvo & ai ZA, AT dvei 7aic HA,
3 s \ < ’ < ’ \ /
AB ioar cioiy , eraTepe eRATEpA 5 Kb Ywvidy
\ \ e \ . 4 s/ <
wosyny WEPIEIXOUG'IV THy vwo ZAH® Bascic apae
’ ~ \ \ 7
IT Potows 7 HB ion toriv , xai 70 AZT Tpiywyoy
r / \ < \
T AHB 7Tpiywve ooy toras, xel ai Aol
/ ~ ’ ~ /7 s/ S/
ywvices Tals AOSTAIC YWVIAIS 0l eTOVTLE 4

3 ’ 3 ’ € 5 d € o N
eraATEpd eHATEpL, UQ oS b I0d @Atupal Uwo-

Quoniam igitur est quidem AZ ipsi AH,
AB vero ipsi AT, due igitur ZA , AT duabus
HA , AB =zquales sunt, utraque utrique ,
et angulum communem continent ZAH ; basis
igitur ZT basi HB xqualis est, et AZT triangulum
AHB triangulo ®quale erit, et reliqui anguli
reliquis angulis quales erunt, uterque utrique,
quos zqualia latera subtendunt, ATZ quidem

Soit le triangle isoscéle ABr, ayant le coté AB égal au cété Ar; menons les
droites Ba, TE, dans la direction de AB, AT (dem. 2); je dis que I'angle ABr est
égal a langle aTB, et que langle rBa est aussi égal a l’angle BrE. -

Car prenons dans Ba un point quelconque z, et de la droite AE, plus grande

P P q q > plus g
que Az, vetranchons une droite AH égale a la plus petite Az, et joignons les

droites zr, HB,

Puisque AZ est égal.h AH, et AB i AT, les deux droites za, Ar sont égales aux

deux droites HA, AB, chacune 2 chacune; mais clles comprennent un angle
commun zAH; donc (4) la base zr est égale & la base HB, le triangle Azr sera
égal au triangle AHB, et les angles restans , soutendus par les ctés égaux , seront

*
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ipsi ABH, AZT vero ipsi AHB. Ei quoniam‘tota
AZ toti AH est ®qualis, quarum AB ipsi AT
est qualis, reliqua igitur BZ relique TH est
®qualis. Ostensa est autem et ZI' ipsi HB
#qualis ; du® igitur BZ , ZT duabus T'H , HB
®quales sunt , utraque utrique , et angulus BZT
angulo I'HB ®qualis , et basis eorum communis
BI' ; et BZI igitur triangulum I'HB triangulo
@quale erit , et reliqui anguli reliquis angulis
®quales erunt, uterque utrique, quos aqualia
latera subtendunt ; aqualis igitur est quidem
ZBU ipsi HI'B, BI'Z vero ipsi 'BH. Quoniam
igitur totus ABH angulus toti ATZ angulo os-
tensus est 2qualis; quorum I'BH ipsi BTZ @qua-
lis , reliquus ABT reliquo AT'B est -qualis,
et est ad basim ABT trianguli; ostensus est
autem et ZBT ipsi HIB zqualis, et sunt sub

basi; isoscelium igitur triangulorum , etc.

égaux chacun & chacun; Pangle Arz & I'angle ABH, et angle Azr i Vangle Anz.
Et puisque la droite entiére Az est égale 4 la droite entiére AH, et que AB est
égal 2 AT, la restante Bz sera égale i la restante TH (not. 5). Mais on a démontré
que zr est égal 4 HB; donc les deux droites Bz , zr sont égales aux droites TH, HB,
chacune a chacune; mais Vangle Bzr est égal a4 Vangle THB, et la droite BT est
leur base commune; donc le triangle Bzr sera égal au triangle rHB, et les angles
restans , soutendus par les cotés égaux , seront égaux chacun a chacun; donc
Pangle zBr est égal & Vangle HrB, et I'angle Brz égal a I’angle rBH. Mais on a
démontré que l'angle entier ABH est égal & Pangle entier arz , et ’angle TBH est
égal 4 Iangle Brz ; donc l'angle restant ABT est égal a I'angle restant ATB (not. 3),
et ces angles sont sur la base ; mais on a démontré aussi que Pangle zBr est égal
a 'angle HIB, et ces angles sont sous la base ; donc, etc.
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PROPOSITIO VI

Si trianguli duo anguli 2quales inter se sunt,
et zquales angulos subtendentia latera qualia
inter se erunt.

Sit triangulum ABT @qualem habens ABT an-
gulum ArB angulo; dico et latus AB lateri AT
esse equale.

Si enim inmquale est AB ipsi AI', unum
eorum majus est. Sit majus AB, et auferatur

a majore AB minori AT qualis AB, et jun-

gatur AT.
A
\
T

Quoniam igitur @qualis est AB ipsi AT, eom-
BI' duabus
AT, T'B ®quales sunt, utraque utrique, et

munis autem BI', dua igitur AB,

angulus ABr' angulo ATB est aqualis; basis
igitur AT basi AB ®qualis est, et ABI trian—

PROPOSITION VL

Si deux angles d’un trlangle sont égaux entre eux, les cotés opposes a ces -

angles égaux , seront aussi égaux entre eux.
Soit le triangle ABT, ayant angle ABr égal a 'angle ATB; je dis que le coté 4B

est égal au cdté Ar.

Car si le c6té AB n’est pas égal au coté ar, P'un d’eux sera plus grand que
Vautre. Soit AB le plus grand ; retranchons du plus grand cété AB la droite B
égale au plus petit AT (3), et joignons AT.

Puisque AB est égal a

égaux aux deux cdtés ar, rB, chacun a chacun; m

AT, et que BT est commun, les deux cOtés AB., BT somt

mais Pangle ABr est égal a

Iangle arB; donc la base AT est égale a la base 4B, et le triangle ABT sera égal

~
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71 Td abTd pipn, Td alTd wepaTa iyouses
~ 9 £l ~ R /
Tais ¢£ apxiis eybeiasg,
r A
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A

o]

ZE

Ei 9dp dvvatdy, imi Tiic adriic edbelag i
AB, Juoi 7Tal; avTalc ebelasc Tals AT, TB-
@xes doo edbefar ai' AA, AB Yrus Exavre'Pz
Statipg cuvesTdTOrAy , mpoe dAAG xal dAAe
enpeio T4 Te T xal A, iml Ta adTe pipn Ta
T, A, 7d avra we'pwraz ’e'xaua'au 7a A, B2* Gore
icny eivas Ty piv TA 7§ AA, 75 adrd wipag

17
g\ilum ATB triangulo 2quale erit, minus minori,
quod est absurdum ; non igitur inzqualis est AB

ipsi AT ; ergo qualis. Si igitur trianguli, ctc.

PROPOSITIO VIL

Super eidem rectd, duabus eisdem rectis
aliz duz rectz ®quales utraque utrique non
constituentur , ad aliud et aliud punclum ad

easdem partes, eosdem terminos habentes quos
H

primz rectae.

Si-enim possibile , super eidem rectd AB
* -
duabus eisdem rectis AT, I'B, aliz duz recte

AA, AB zquales utraque utrique constituantur

ad aliud et aliud punctum P et A, ad easdem
partes, T, A, et eosdem terminos habentes A,
B; ita ut zqualis sit quidem T'A ipsi AA, eum~

dem terminum habens quem illa, punctum 4,

au triangle ATB, le plus petit au plus grand, ce qui est absurde ; donc les droites
AB, AT ne sont pas inégales; donc AB est égal 4 ar. Donc, etc,

PROPOSITICN YII.

Sur une méme droite, et 4 deux points différents placés du méme cété, on ne
peut pas construire deux droites égales & deux autres droites, chacune a chacune,
et ayant les mémes extrémités que ces deux autres.

Car, si cela est possible,, sur une méme droite 4, B, eta deux pomts différents r
et a, places du méme c6té, construisons les deux droues AA , AB égales a deux
~ autres droites AT, T8, chacune  chacune, et ayant les mémes extrémités 4, B; de
mani¢re que la droite TA soit égale 4 la droite 44, et ait la méme extrémité A que

3x
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sf ) 1 \ \! ~ 3
¢ xoUoay auTH 70 A, Ty §¢ TB 74 AB, 70 adTo

4 of \ \ o ’ 13
wpets txovoay abTh 7o B xai emeleuydw # TA

T'B vero ipsi AB, eumdem terminum habens
quem illa, punctum B et jungatur I'A; (el ipsa

(xai ai BT, BA ¢xCe€risbwoay 7 etbeias imi BT, BA producantur in directum ad E, Z.)

72 E 5 23.)

r A

A

w

Z E

Ewel cOy ion iotiv # AT 7§ A, ion ¢r7) zal
yovia 1 U6 ATA 77 oo AAT* peiloy dpa 4 v7rd
AAT 7Tiig Umo ATE® woAAG dpa it vmo TAZ peilww
207} Ti¢ Umo ATE. TIdAty émei ion éoriv # TB
TH AB, Yon tori el pevie # Umo TAZ yevig T4
¢wo ATE. EdeixOn J% avriic nai mworrd peilwy ,
omep 0TIy aiJ\‘u'ywrov.,OJu dpa ¢7) 5 nai 7a eEis,

.
’

IIPOTAZIZ 4.

\ ’ \ ~ \

Edy dVo Tpiywya Tag dvo mAevpas Tais Juci

~ s/ s/ L4 ’ L3 7 s/ J\\

FAUPAIG IoAS EXY 5 EXATEPAY exaTipd, xh ¢

\ \ ’ ~ ’ 3/ \ \ 7 -~

nets THY Boosy TH Bordes iony rek THY Yywviay TH
. / 3/ o \ €\ ~ se ~

qewvig {ony tEe y Ty v ToY iowy wwledy wepi-

EXOMEVAYS

Z
E by

A B

Quoniam igitur wqualis est AT ipsi AA,
®qualis est et angulus ATA ipsi AAT ; major
igitur AAT ipso ATE; multo igitur TAZ major
est ipso ACE. Rursus quoniam =zqualis est I'B
ipsi AB, qualis est et angulus I'AZ angulo ATE.
Ostensus est autem ipso et multo major, quod

est impossibile. Non igitur super, etc.

PROPOSITIO VIIL

Si duo triangula due latera duobus lateribus
@qualia habeant, utrumque utrique , habeant
autem et basim basi 2qualem ; et angulum an-
gulo qualem habebunt, ab aequalib-us rectis -
contentum,

celle-ci, et que la droite IB soit égale 2 la droite 2B, et ait la méme extrémité B que
celle-ci ; joignons ra, (et prolongeons BT, BA vers les points E, Z.)

Puisque AT est égal & Aa, Vangle aTa est égal a l'angle aar (5); donc l'angle
AAT est plus grand que I'angle aTE; donc P'angle TaZ est beaucoup plus grand que
Pangle ark. De plus, puisque TB est égal a aB, 'angle raz est égal a I'angle ATE ;
mais on a démontré qu’il est beaucoup plus grand, ce qui est impossible.

Donc, etc.

\ ' . PROPOSITION VIIL

Si deux triangles ont deux c6tés égaux a deux cétés, chacun a chacun, et s’ils
ont la base égale ala base, les angles compris par les c6tés égaux seront égaux.
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 Eeorw Vo Tpiywa Ta ABT , AEZ, Tag dVo
ZAevpds Tdc' AB, AT 7als dua) wAeuPaT; Tale
AE, AZ {rac exowa, exaTipay euafrepa THY
piv AB 7 AE, Tiv 8% AT 7§ AZ® exe"rw 8% xal
Bdesy iy BT Bdses T4 EZ fonve Aeyew o1 nal
y®@vic n %) BAT ywvig T4 vwo EAL ioTiv ion,

A

9

Sint duo triangula ABT', AEZ, duo latera AB,
AT duobus lateribus AE , AZ zqualia habentia
utrumque utrique , AB quidem ipsi AE, AT vero
ipsi AZ; habeat autem e} basim BI basi EZ
zqualem ; dico et angu!um BAT angulo EAZ
esse aequalem.

A H

B TE

Egapuoloutvov y2p 7o ABT Tpsyevov imi 0
AEZ 7piywvoy , xei TiBepivou Tob sy B onpsiov
¢7i 70 E onueloy , Tiig 8¢ BT e0lcdac emri Ty EZ,
i@apuises xal T T onpclor iml 5 L, Na T
Tony elvar iy BT 7§ BZ° é¢¢p,uoa‘éo'n; &% Tii¢ BT
¢l Ty EZ, etpap,u.oa‘oun xal ai BA, TA ¢
7a¢ EA, AZ. Ei yap Begic uev # BT émi Beowy
iy EZ etpappoa‘el, ai & BA, AT TAevpei 7
‘ra¢ BA, AL obx tQapuoloussy 5 GAAG TapeA-
Aabovnwy, ¢ «i EH, HZ, cverabicoyras , imi
Tic atTic e0befas, duoi Tale abrale «0siauc
@rres Vo eobeias Yoo, exaTepa eraTipe , wPog

z

Congruente enim ABT trianguloipsi AEZ trian-
gulo, etposito quidem B puncto super E punctum,
BT vero recti super EZ, congruet et I' punctum
ipsiZ , quia qualis est BT ipsi EZ ; congruente
igitur BT ipsi EZ, congruent et BA, TA ipsis
EA, AZ. Si enim basis quidem Br basi EZ con-
gruat, BA , AT vero latera ipsis EA, AZ non
congruant, sed situm mutent ut EH, HZ,
constituentur super eAdem rects duabus rectis
aliz dux recte wmquales, \m‘aqxie utrique ,
ad aliud et aliud punctum , ad easdem partes,
eosdem terminos habentes. Non constituuntur

Soient les deux triangles ABT , AEZ, ayant les deux cétés AB, AT égalix aux deux

cOtés AE, AZ, chacun i chacun, le cété AB égal au c6té aE, et le c6té ar égal au
cbté az; qu’ils aient de plus la base Br égale 4 la base Ez ; je dis que I’angle Bar
est égal 4 Pangle Eaz.

Car le triangle aBr étant appliqué sur le triangle 4Ez, le point B étant placé sur
le point E, et la droite Br sur la droite Ez, le point T s apphquera sur le point z,
parce que Br est égal & Ez; la droite Br s apphquant sur la droite Ez , les drones
BA, TA s’appliqueront sur les droites Ea, AZ ; car si la base BT & apphquant sur
la base Ez, les cotés BA, AT ne s’appliquaient pas sur les cotés AE, az, et
prenaient une autre position, comme EH, HZ, on pourrait construire sur une
méme droite, et i deux points différens placés du méme coté, deux droites
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@A\ xai dMp onpelp , i7i e atva uipn, 7o quidem. Non igitur, congruente Br basi EZ
adTa wipara iyoveas, O0 ouvicravras &+ oix basi, non congruent et BA, AT latera ipsis
&'Pa 5 %cpappd{o,ue’m; TH¢ BT Pddews éwi T4y EZ  EA, AZ. Congruent igitur; quare et angulus
Besiy , oo t@apuicoves xai ai’ BA, AT mAecwpai  BAT angulo EAZ congruet, et wqualis ei ent.
¢7i 7ac EA, AL. Eapuérovsiy dpa’ Gore zai  Siigitur duo, etc.

ywyie # U7o BAT i7) ywviay Ty v7rd EAZ icpap—

pooes 5 nal fon abrii iovas. Eav dpa o, xel

va efiic, .

NPOTAZIZ §. PROPOSITIO IX.
Ty Sobeloay ywviay eb00ypappor Sy wepaeiv. Datum angulum rectilineum bifariam secare.
Ectw # Jobeiva ywvia edBypappuos , # Smrd Sit datus angulus rectilineus BAT ; oportet
BAT* &7 % admiy Syga Teuein, ' igitur ipsum bifariam secare.
A
A

B Z T
Eiriglw yep ' émi wiic AB wuydy oneior 70 A, Sumatur enim in AB quodlibet punctum A,
aai dpppacBo dwd Tiic AT Tif AA ion 0 AE, xai et auferatur ab AT ipsi AA zqualis -AE, et
Vweledxfw 1 AE, xai oupeotarw ¢l 7is AE  jungatur AE, et constituatur super AE trian-
Tpiywroy t’révr)\eupov 76 AEZ, nai ewelevyfow gulo equilatero AEZ , et jupgatur AZ ;

égales 4 deux autres droites , chacune 4 chacune, et ayant les mémes extrémités
que ces deux autres ; mais elles ne peuvent pas étre construites (7); donc la base Br
's’appliquant sur la base Bz , les cotés BA, AT ne peuvent pas ne point s’appliquer
sur les cotés Ea , Az ; donc ils s’appliqueront les uns sur les antres ; donc P'angle
BAT s’applique sur Pangle Eaz ; donc il lui est égal. Donc, ete.

PROPOSITION IX.

Partager un angle rectiligne donné en deux parties égales.
- Soit BAT un angle rectiligne donné; il faut le partager en deux parties égales. _
Prenons dans la droite AB un point quelconque 4, retranchons de la droite ar
une droite AE égale a la droite A, joignons aE, sur la droite AE, construisons
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# AZ* Aéyw 371 0-v7o BAT qwyia Sixe TeTuntas
oo THe AL e00eiac,

Emei yap irn ioviv # AA 7f AE, xowd 4
#AZ, Do M ai AA, AL Suei Tais EA, AZ foas
eiciy s e'mz-répaz éua'n'pqc N wetd Béa‘;; # AZ ﬁéﬂl
T EZ Yon tovi* quvie dpan Gmd AAL ywvia
TH Umo EAZ irn totiv’.

H dpa dobeloa yavia bypappmos, a vmd
BAT, fiye térpnras 5o 7iig AL wbeiac. Omep
% wosiioas.

IIPOTAZIS .

\ ~
Tty dobeloay «ibeiny memepaspuerny Shxe Tepeiv.
Ecre # dobeiva edbeie memepacuiva’ o AB’
~ \ \ ~
&3 &4 Tiiv AB ebdelay memepacpivay Sixet Tepeive

A

4 3 9 3 &N Vs > 7
SuvesTaTw ¢F  aUTHG TPIYwYOY igomAcupoy

70 ABT, xa} Terpuidcdn # vwo ATB quwvie Sixa

dico BAT angulum bifariam secari ab AZ
rectd.

Quoniam enim ®qualis est AAipsi AE , com-
due AA, AZ duabus
EA, AZ ®quales sunt, utraque utrique, et basis

munis autem AZ ,

AZ basi EZ mqualis est; angulus igitur AAZ
angulo EAZ zqualis est.

Datus igitur angulus rectilineus BAT bifariam
secatur ab AZ rectd. Quod obortebat facere.

PROPOSITIO X

Datam rectam terminatam bifariam secare.
Sit data recta terminata AB; oportet igitur
AB rectam terminatam bifariam secare.

B

Constituatur saper ipsa triangulum wquila-
terum ABI, et secetur AT'B angulus bifariam

le triangle équilatéral 4z (1), et joignons Az; je dis que Pangle BAT est partagé
en deux parties égales par la droite Az. )
Puisque 4a est égal i oE, et que la droite Az est commune, les deux droites
AA, AZ seront égales aux deux droites EA, AZ , chacune 4 chacune; mais la base
4z est égale A la base Ez; donc Pangle Az est égal 4 'angle Eaz (8).
Donc Pangle rectiligne donné BAT est partagé en deux parties egales par la
droite Az ; ce qu'il fallait faire.

PROPOSITION X.

Partager une droite ‘donnée et finie en deux parties égales.

Soit donnée une droite finie 4B ; il faut partager Ja droite finie AB en deux
parties égales.

Construisons sur cette droite un wiangle équilatéral ABr (1), et partageons
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e 3 7 a B

T8 TA eeig® Ayw o7 1 AB edbela Pya
’ ~

TETUNTRS XATA TO A THpEI0Y. -

A
Exel 9dp ion éoviv w AT 74 TB, xovai %
\ ~
2 TA, 8o &% af AT, TA duai Taic BT., TA isas
EJAY 3 ’ e 14 \ / e ¢\
B4V 5 exATEpPR sraTepe, zai ywyie # vwo ATA
ywvig T umwo BTA ion ¢l ** Bdouc dpa # AA
Baaes T4 BA ion iorivi.
H dpa dobsion elbeia memepaouivn n AB Siye
’ vy of ~
TETUNTAL xaATA TO A, O7ep idu wosiioas,

IPOTAZIZ id,

TH Jobeioy ewbeia, a0 ToU wpég abTi dobévroc
enueiov, wpoc dpbac ywvias eObelav ypappuiy
apayeiv,

Ecrw # puiv Jobeioe edbeia 1 AB, 70 J¢ Sobey
enpsion 47 abwite 75 T+ 945 O amd Tob T rm,.m’ou
74 AB edbefa mpos dpbas ywviag edbeiay ypapuuiy
ayayeiv,

ab TA rectd; dico AB rectam bifariam secari
in A puncto.

B
Quoniam enim qualis est AT ipsi I'B, com-
munis autem I'A, duz AT, TA duabus BI,
TA zquales sunt, utraque utrique , et angulus
ATA angulo BrA ®qualis est; basis igitur AA
basi BA zqualis est.
- Ergo data recta terminata AB bifariam se-

catur in puncto A. Quod oportebat facere.
PROPOSITIO XI.

Date recte , a puncto in e4 dato, ad rectos

angulos rectam lineam ducere.

Sit quidem data recta AB, datum vera
punctum in e4 I'; oportet igitur a T puncto ipsi
AB recte ad rectos angulos rectam lineam

ducere,

Pangle ATB en deux parties égales par la droite ra (g); je dis que la droite AB est
partagée en deux parties égales au point a.

Car puisque la droite AT est égale & la droite T8, et que la droite ra est commune,
les deux droites AT, TA sont égales aux deux droites BT, ra, chacune 4 chacune;
mais ’angle Ara est égal a l'angle Bra; donc la base aa et égale & la base Ba (4).

Donc la droite donnée et finie AB est partagée en deux parties égales au point 4 ;

ee qu’il fallait faire,

PROPOSITION XI.

A une droite donnée, et 2 un point donné dans cette droite, mener une

ligne droite 2 angles droits.

Soit AB une droite dounée, et T le poxnt donné dans cette droite; il faut du
point T mener 2 la droite AB une ligne droite a angles droits,
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~ ~ M

Eirnplw imi 7iic AT Tuxdy onueior 73 A,

wai xeicdw T4 TA ion 4 TE, xai ouvestdto iwi
~ \

wiis AE Tpipwroy icomhevpoy 70 LAE, xal im-
sleUxB0 0 ZT* Aéyw o7s 7 dobeioy evbeier i AB,
3\ ~ A 3~ ’ 7 ~ 1
ams Tob wpog abrh Jobivroc enpeiov Tob T, mpic

opbals quvics el ypapun axTas 1 IT.

3

"AE triangulo =quilatero ZAE,
'2r ; dico date rectz AB a dato in ei puncto

Sumatur in AT quodlibet punctum A, et po-
natur ipsi T'A @qualis 'E , et constituatur super
et jungatur

r, ad rectos angulos rectam lineamx ductam
esse ZT.

A A

\ . IS
Ewei 9dp don éoviv n TA 7 TE, zowvn de
" )/
#TZ, 8o &4 ai AT, TZ duei Taic ET, TZ ioas
\ e ’ 3 »
siciy, exatepa exatipe, xal Basicn AL oo
~ < \
7 ZE jon io7i* pwvia dpa n vme ATZ yuvig T4
\ ~ \
oo ETZ ien tor), xai eiow ipefiic, Oray &%
A o~ 3 5 A o~ ~ \ b4 ~ 7
s0beie i eobelay orabeica Tac tpefic ywviag
3 3 U ~ E] \ ¢ ’, ~ 3
TRocg AAXNALIG TFOM o aPGu eRATEPAL TWY OOV
~ 9 1 b4 \. o El \ ¢ ’ ~ < \
ol toriv'e opbi apa eoTiy eraTipa TEY vEo
ATZ , ZTE.
~ > \ ~
T dpee dobeioy evbeie 7if AB, amo ToU mpic
2~ ’ 7/ ~ \ £ \ /
atry JobéyTos upeiov Tod T, wpoc opbas yevias

t60efae ypapupnt 1veas® o IT. Omep ¢dus woriicas.

E B .

Quoniam enim zqualis est I'A ipsi TE, com-
munis vero I'Z, dux sane AT ., I'Z duabus
ET, I'Zxquales sunt utraque utrique, et basis AZ
basi ZE zqualis est ; angulus igitur ATZ angulo
ErZ zqualis est, et sunt deinceps.'Quando au~

tem recta in rectam insistens deinceps angulos

®quales inter se facit , rectus uterque ®qua-
lium angulorum est ; rectus igitur est uterque
ipsorum ATZ, ZT'E. ) '

Ergo date rect® AB a dato in ei puncto T,
ad rectos angulos recta linea ducta est I'Z. Quod
oportebat facere.

Prenons dans la ligne droite AT un point quelconque A, faisons re égal ara(3),
construisons sur AE le triangle équilatéral zZaE, et joignons zr ; je dis que la droite
Iz est menée i angles droits 4 la droite AB du point T donné dans cette droite.

Car puisque la droite ra est égale 4 la droite TE, et que la droite rZ est commune,
les deux droites AT, Tz sont égales aux deux droites Er, TZ, chacune i chacune ;.
mais la base AZ est égale 4 la base zE; donc Vangle arz est égal 3 angle Erz (8) ; mais
ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite placée sur une droite fait les
angles de suite égaux entre eux, chacun des angles égaux est droit (déf. 10) ; donc
chacun des angles arz, zrE est droit.

Donc la ligne droite zr a été menée i angles droits & la droite donnée AB du
“point T donné dans cette droite.
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IIPOTAZIS 8.

\ o o >\ ~
E7i Ty Jobeicay eobeiay amupoy , amo wou

. ’ 4 4 . L] 3 ’
dobevros onusiov , & udh ioTay ¢ abTig , nabeToy
’0 ~ . Y > ~
subelay ypapuny ayayeiv.
< \ S < \
Eo7ew #n ey dobeioa cvbeia &mespos # AB, 7o
\) \ a k] B \
de dobey onuelor , 8 un toTiy ¢ durhc, To I*
~ A\ AY \ ~ ks \
8ei 84 emi wiiv Jobeivay <dbeiay amespoy Ty AB,
3\ ~ popt / ~ 4 ’ s )
awo Tou Jobévros anueiov To0 T, 0 pot ¢TIy ¢7

> ~ 7 3 ~ \ kd ~
auThic, xeberor eulelay gpapuny ayayeiv.

PROPOSITIO XII.

Super datam rectam infinitam , a dato puncte,
quod non est in e4, perpendicularem rectam
lineam ducere.

Sit quidem data recta infinita AB., datum
vero punctum I', quod non est in e ; oportet
igitur super datam rectam infinitam AB ,' a dato
puncto ', quod non-estin ei, perpendicularem

rectam lineam ducere.

Eixipbo yap ¢ Ta iTepa wepn Tic AB edbeiac
Tuxdy onpeior TO A, xai xévipy mir 76 T,
aoripars 8 7 TA , xbudos peypagbu o EZH,

\ / < \ \ \
xati Tevuncio # EH evleie’ Mo xard 70 ©, xai

imelewybowcay «i TH, TO, TE edbelas * Aépw -

4 \ \ ~ s/ \

674 ¢mi Ty Sobeioay ebbeay dmrespoy Tiiv AB, dmo
~ ’ 7 ~ 4 73 ? 3 3~

700 JoBévToc oupeiou To0 T, o udl éoriy én adTiic,

-gabetoc AxTes 1 T@,

Sumatur enim ad alteram partem AB rectn

_quodlibet punctum A, et centro quidem I,

intervallo autem I'A, circulus describatur EZH ,
et secetur EH recta bifaridm in @, et jun-
gantur TH, I'®, IE recte; dico super datam
rectam infinitam AB , a dato puncto I,
quod non est in ed , perpendicularem ductam

esse I'o,

PROPOSITION XII.

A une droite indéfinie et donnée, et d’un point donné qm n’est pas dans cette
droite, mener une ligne droite perpendiculaire,

Soit AB une droite indéfinie et donnée, et T un point donné qui n’est pas dans
cette droite ; il faut i cette droite indéfinie et donnée AB, mener du point donné r
qui n’est pas dans cette droite , une ligne droite perpendiculaire.

Prenons de Vautre c6té de la droite AB un point quelconque 4, et du centrer

et d’un intervalle ra, décrivons le cercle EzH (dem. 3), partageons la droite EH
en deux parties égales au point ©(10), et joignons TH, re, TE; je dis qu’a la droite
indéfinie et donnée 4B, et du point donné r qui n’est pas dans cette droite, on a
men¢ une perpendiculaire re.
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Quoniam enim qualis est H® ipsi ©F,
communis autem ©r , duz utique ©H, Or
duabus E@ , ©r zquales sunt, ntraque utrique
et basis T'H basi I'E est a:éualis ; angulus igitur
T'©H angulo EOT est 2qualis, et sunt deinceps.
Quando autem recta in rectam insistens,
deinceps angulos w®quales inter se facit ,
rectus uterque @qualium angulorum est; et
insistens recta perpendicularis appellatur in
quam insistit.

Super datam igitur rectam infinitam AB a dato
puncto I'.quod non est in ei, perpendlcularls
ducta est I'®. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIIL

Si recta in rectam insistens angulos faciat, vel
duos rectos, vel duobus rectis &quales faciet.

Recta enim quadam AB in rectam TA in-
sistens angulos faciat TBA, ABA; dico I'BA,
ABA angulos , vel duos rectos esse, vel duobus

rectis @quales. -

Car puisque la droite HO est égale a la droite ©E, et que la droite or est

commune, les deux droites er, eH sont égales aux deux droites E®, er, cha-
cune & chacune ; mais la base TH est égale 4 la base TE (déf. 15); donc I'angle ren
est égal 4 ’angle Eer (8); mais ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite
placée sur une droite fait les angles de suite égaux entre eux, chacun des angles
égaux est droit, et la droite placée au dessus est dite perpendlculalre a celle
sur laquelle elle est placée.

On a donc mené re perpendiculaire i la droite indéfinie AB, du point donné r
.placé hors de cette droite. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XIIL

Si une droite placée sur une droite fait des angles elle fera ou deux angles
droits, ou deux angles égaux i deux droits.
Qu’une droite AB placée sur une droite Ta fasse les angles TBA, ABA; je dis

que les angles 184, ABA sont ou deux droits, ou égaux i deux droits.
4
4
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Ei iy oy {on éoriv # 0md TBA 7§ 6o ABA,
o opbai ciow. Ei & o0, #xbe amd 7o0 B
onpciou Tif TA evbei’ mpoc opbds 4 BE* ai dpa
03 TBE, EBA Vo spbai ¢ics. Kai ime) i Umd TBE
v 7atic owd TBA, ABE ion ¢or), xosvit mpoonsiche
# Umo EBA® ai dpa vwo TBE, EBA Tpici Tal;
0w TBA, ABE, EBA isas eici® IldMiy, imel
# o ABA duei Tals vmo ABE, EBA im toi,

<

Si igitur quidem =qualis est T'BA ipsi ABA,
duo recti sunt. Si vero non, ducatur a B puncto
T'A rectz ad rectos ipsa BE; ergo 'BE, EBA duo
recti sunt. Et quoniam I'BE duobus 'BA, ABE

‘xcqualis est, communis addatur EBA ; ergo I'BE,

EBA tribus I'BA, ABE, EBA azquales sunt.
Rursus , quoniam ABA duobus ABE , EBA
xqualis est, communis addatur ABI ; ergo

A

A B

xoswn mpocusicdw 1 Uwd ABT* af dpe’ G7o ABA,
ABT 7pici 7aic U070 ABE, EBA, ABT Jras cichy.
Edvix8ncay 4% xai ai U7 TBE, EBA Tpsel wals
avTals irar Td 8% 76 abrd Yoa, xad aAAAA0sG
iotiv foa®al ai S73 TBE > EBA dpa Taic
umd ABA, ABT ioas eichvs arrd ai omd TBE,
EBA dVo ¢pBai eios, nai ai Cwd ABA, ABT dpa
duciy opbaic ivas eisiv, Eav® dpa, xal 7a ifiis.

T

ABA, ABT tribus ABE, EBA, ABr zquales
sunt. Ostensi sunt autem et I'BE, EBA tribus
eisdem zquales ; que autem eidem ®qualia, et
inter se sunt zqualia ; ergo et T'BE, EBA ipsis
ABA, ABT ®quales sunt; sed I'BE , EBA duo recti
sunt; ergo et ABA, ABI' duobus rectis @quales
sunt. Si igitur, etc.

Car si langle T84 est égal 4 Pangle aBa, ces deux angles sont droits (déf. 10).
Sinon, du point B conduisons BE 4 angles droits 4 Ta (11); les deux angles TBE, EBA
seront droits; et puisque 'angle IBE est égal aux deux angles TBA, ABE, si l'on
ajoute Pangle commun EBa, les angles TBE , EBA seront égaux aux trois angles
TBA, ABE, EBA. De plus, puisque Pangle aBA est égal aux deux angles aBE,
EBA , sil'on ajoute I'angle commun 4Br, les angles ABA, ABT seront égaux aux
trois angles ABE, EBA , ABr. Mais on a démontré que les angles TBE, EBa leur
sont égaux ; et les grandeurs égales 3 une méme grandeur sont égales entre
elles; donc les angles rBE, EBA sont égaux aux angles ABA , ABT; mais les

angles TBE, EBA sont deux angles droits; donc les angles ABA, ABT sont égaux i
deux droits. Donc, etc. '
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PROPOSITIO XIY.

Si ad aliquam rectam, et ad punctum in e,

"due recte, non ad easdem partes posite,

deinceps angulos duobus rectis xquales faciant,
in directum erunt sibi ipsis recte.,

Ad aliquam enim rectam AB, et ad panctum
in ed B, dux recte B, BA, non ad easdem
partes posite, deinceps angulos ABr, ABA
duobus rectis ®quales faciant; dico in direc-
tum esse ipsi I'B ipsam BA.

Si enim non est ipsi Br' in directum B4, sit
ipsi I'B in directum BE. -

T

: > s

Ewej o0y eUlele # AB in ebbelay iy TBE
s ’ " - s \
¢@eaTaney, ai dpa umo ABT , ABE quwvias duaiy

2 ~ 3 e
opbais ivas eigive eici d% nai i umo ABT, ABA

A

r .
E/ -
B a2

Quoniam igitur recta AB super rectam I'BE
insistit, ABI', ABE anguli duobus rectis zqua-
les sunt; sunt autem et ABI', ABA duobus

PROPOSITION XIV.

Si & une droite, et & un point de cette droite, deux droites, non placées du
méme coté font les angles de suite égaux i deux droits, ces deux droites serent

dans la méme direction.

Qu’a une droite 4B, et 4 un point B de cette droite, les deux droites BT, BA , non
placées du méme cdte, fassent les angles de suite ABr, ABA égaux & deux droits;

j€ dis que Ba est dans la direction de rB.

Car si BA n’est point dans la direction de Br, que BE soit dans la direction

de re (dem. 2).

Puisque la droite AB est placée sur la droite TBE, les angles ABT, ABE sont

6gaux i deux droits (13); mais les angles ABr,

ABA sont égaux 4 deux droits ;
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aai 7a €.
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Eay Vo evbelas Tipvarty ariras, Tac xate
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. B
Ado yap e0feias ai AB, TA TouviTwoay ar-
Midas xave T0 E onpeiors Xyw o7 ion eoTiv #
piv 0md AET qevia 7§ 0wo AEB, # &% vmi TEB
T4 7o AEA.

rectis zquales; ergo I'BA, ABE ipsis I'BA ,
ABA zquales sunt. Communis auferatur I'BA ;
reliquus igitur. ABE reliquo ABA est wqualis ,
minor majori, quod est impossibile. Non igitur
in directum est BE ipsi BI. Similiter autem
ostendemus neque esse aliam quamdam prater
BA; in directum igitar est I'B ipsi BA. Si
igitur, etc.

PROPOSITIO XYV.

Si duz recte sese secent, ad verticem angulos
@quales inter se facient.

A

T

Duz enim recie AB, T'A sese secent in E

puncto ; dico ®qualem esse quidem AET an~
gulum ipsi AEB, TEB vero ipsi AEA.

donc les angles rBA, ABE sont égaux aux angles TBA, ABa. Retranchons I'angle
commun TBA, Pangle restant ABE sera égal a 'angle restant ABa, le plus petit au
plus grand ; ce qui est impossible. BE n’est donc pas dans la direction de Br.
Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a point d’autre excepté B2 ; donc TB
est dans la direction de Ba. Donc, etc. :

PROPOSITION XV.

Si deux droites se coupent mutuellement, elles font les angles an sommet égaux
entre eux.

Que les droites AB, TA se coupent mutuellement au pointE ;
AET est égal a

je dis que Iangle
Pangle AEB, et Vangle TEB égal 3 D'angle AEA.
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Ums AEA, Aumih dpa # Umd TEA Aomy Tif
Um0 BEA {on ¢oriv, Omoiwg 84 deayBiceres , o7i
xet} ai Ue TEB , AEA ioas ¢iciy, Edy dpa dVo,

xai 7o ¢£is '
TIPOTAZIZ e

Tlaty7og Tpayewov pude 76y whewpdy wporerEan-
Beiong', # exToc ywvia exaTipac TOY eyTOS ratd
amevayrioy yavidy* ueiloy toriy.

Ectw Tpiywvoy 76 ABT , xai mpocexbebricdn
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Quoniam enim recta AE in rectam IA in-
sistit angulos faciens TEA , AEA; ipsi FEA ,
AEA anguli duobus rectis @quales sunt. Rursus,
quoniam recta AE in rectam’ AB insistit,
angulos faciens AEA, AEB; ipsi AEA, AEBR
anguli duobus rectis zquales sunt. Ostensi sunt
autern et TEA » AEA duobus rectis quales.;
ergo TEA, AEA ipsis AEA, AEB quales sunt.
Communis auferatur AEA , reliquus igitur TEA
reliquo BEA @qualis est. Similiter autem os-
tendemus et TEB, AEA esse zquales. Si
igitur duo, etc.

PROPOSITIO XVI.

Omnis trianguli uno laterum producto, exte-
rior angulus utroque interiorum et oppositorum
angulorum major est.

Sit triangulum ABr, et producatur ipsius
unum latus BI' ad A ; dico exteriorem angulum

Car puisque la droite AE est placée sur la droite ra, faisant les angles TEA,
AEA, les angles TEA, AEA sont'égaux 4 deux droits. De plus, puisque la droite
AE est placée sur la droite AB, faisant les angles AEA, AEB, les angles AEa,
AEB sont égaux’a deux droits. Mais on a démontré que les angles TEA , AEA
sont égaux 4 deux droits; donc les angles TEA, AEA sont égaux aux angles
AEA, AEB. Retranchons J'angle commun AEa ; Dangle restant TEA sera égal i

'Pangle restant BEA. On démontrera semblablement que les angles TEB, aEA
sont égaux. Donc , etc.

PROPOSITION XV

Ayant prolongé un cdté d’un triangle quelconque , I’angle extérieur est plus
grand que chacun des angles intérieurs et opposés.

Soit le triangle ABr, prolongeons le céte Br vers A; je dis que l'angle
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AT A majorem esse utroque interjorum et opposi-
torum I'BA, BAT 3ngulorum.

Secetur AT - bifariam in E, et juncta BE
producaturin directum ad Z, et ponatur ipsi BE
®qualis EZ, et jungatur zr, et producatur
AF ad H,

Quoniam igitur 2qualis est quidem AE ipsi

_ET, BE vero ipsi EZ, duz AE, EB duabus

T'E, EZ ®quales sunt, utraque utrique, et an~
gulus AEB angulo ZET zqualis est, ad verti-
cem enim est; basis igitur AB basi ZI' zqualis
est, et ABE triangulum ZET triangulo @quale
est, et reliqui anguli reliquis angulis ®quales
sunt, uterque utrique, quos @qualia latera
subtendunt ; @qualis igitur est BAE ipsi EIZ.
Major autem ¢st EI'A ipso ETZ; major est

extérieur ATA est plus grand que chacun des angles intérieurs et opposés

TBA, BAT.

Partageons la droite AT en deux parties égales en E (10); et ayant joint la
droite BE, prolongeons-la vers Z , faisons Ez egal a BE (3), joignons la droite zr, et

prolongeons AT vers H,

/

Puisque AE est égal 4 Er, et BE égal 4 EZ, les deux droites AE, EB sont égales aux
deux droites TE, EZ, chacune 4 chacune; mais I’angle AEB est égal 4 ’angle zEr (15),
puisqu’ils sont au sommet; donc la base AB est égale a la base zr (4); le trlangle
ABE est égal au triangle zEr, et les angles restans, soutendus par les cotés égaux,

sont égaux chacun & chacun; donc l'angle BAE est égal a Vangle Erz (not. g ) ;
mais 'angle Era est plus grand que P’angle Erz ; donc l'angle ara est plus grand
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igitur ATA ipso BAE. Similiter autem, BT sectd
bifariam , ostendetur et BrH , hoc est ATA,
major et ipso ABI. Omnis igitur, etc.

‘"PROPOSITIO XVIIL

Omnis trianguli duo anguli duobus rectis
minores sunt, omnifariam sumpti. -

Sit triangulus ABr; dico ABr trianguli duos
angulos duobus rectis minores esse , omnifariam
sumptlos. » ‘

A

ExGe€niicdw yap # BT imi 70 A,

Kei émel mprywvou 700 ABT exvds eors ywovia
# U7 ATA, ,u.e:'(m $07T) T tyTOC nath aTevayTioy,
THe¢ tmd ABT. Kows wpoo'ne:’zrﬂa; # Owo ATB* ai
dpe 670 ATA, ATB 7éy 6o ABT , BTA ueilovéc

B

Producatur enim BI' ad A.’

Et quoniam trianguli ABI' exterior est an-
gulus ATA, major estinteriore et opposito ABT.
Communis addatur ATB; ergo ATA, ATB ipsis
ABI', BI'A majores sunt. Sed ATA, AT'B duobus

“que Pangle BAE. Si on partage le c6té Br en deux parties égales, on démontrera
semblablement que 1'angle BTH, c’est-a-dire Ara, est plus grand que P'angle Azr.

Donc, etc.

PROPOSITION. XVIIL

Deux angles d’un triangle quelconque , de quelque maniére qu’ils soient pris ,

sont momdres que ‘deux drmts.

Soit le triangle ABr; je dis que deux angles du triangle ABT, de quelque maniére
qu’ils soient pris, sont moindres que deux droits. -

Prolongeons Br vers & (dem. 2).

Kusque Pangle Ara du triangle ABT est extérieur, il est plus grand que Pangle
intérieur et opposé ABr (16). Ajoutons Vangle commun ATB, les angles Ara, ATB seront
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rectis ®quales sunt; ergo ABI', BrA duobus
rectis minores sunt. Similiter autem osten-
demus et BAT', ATB duobus rectis minores
esse , et adhuc ipsos I'AB , ABr. Omais
igitur, etc. :

PROPOSITION XVIII

Omnis trianguli majus latus majorem an-
gulum subtendit.

Sit enim triangulum ABTI', majus habens AT
latus ipso AB; dico et angulum ABI' majorem
esse ipso BT A,

B

Ewel ybp peilwv-oriy # AT wiic AB, xeiclw
~ 3
v AB Irn # AA, nai émeledyfo 0 BA.
-~ Ed
Kai ¢7rel Tpiytvov 700 BTA txtos eors ywyie
€ ¢\ 7 2 \ ~ o \ 0
# vmo AAB, meiCwy eovi THs evT0c Reth ame-
~ f \ ¢ ¢ \ ~
vayriov, THs umo ATB* ion &% # umwo AAB 77

T

Quoniam enim major est AT ipsi AB, po-
natur ipsi AB zqualis 44, et jungatur BA.

Et quoniam trianguli BI'A exterior est an-
gulus AAB, major estinteriore et opposito ATB.
Equalis autem AAB ipsi ABA, quia et latus AB

plus grands que les angles 4Br, Bra. Mais les angles Ara, ArB sont égaux a deux
droits (13); donc les angles 4Br, BrA sont moindres que deux droits. Nous démon-
trerons semblablement que les angles Bar, ATB, et les angles rAB, ABT sont moindres
que deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XVIIL

Dans tout triangle, un plus grand cété est opposé 4 un plus grand angle.

Soit le ftriangle ABr, ayant le cété ar plus grand que le coté AB; je dis que
I'angle aBr est plus grand que 1’angle Bra.

Puisque AT est plus grand que 4B, faisons AA égal a 4B (3), et joignons Ba.

Puisque AAB est un angle extérieur du triangle Bar, cet angle est plus grang que
P'angle intérieur et cpposé arB (16) ; maisI’angle AaB est égal alangle 484 (5), parce
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ipsi AA est zquale ; major igitur et ABA ipso
ATB ; multo igitur ABI' major est ipso ATB,
Omnis igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO XIX.

Omnis trianguli majorem angulum majus

latus subtendit.

Sit triangulum ABI'; majorem habens ABr
angulum ipso BrA ; dico et latus AT latere
AB majus esse,

B

Ei 9dp un , iivor Yo towly % AT TH AB, #
éxdogwy® fon pevoly ovx Yo i AT = ABe iou
yap av iy xal ywvie # wd ABT T Um0 ATB*
ovx tors &+ obx dpa i icviv # AT T AB.
Oudt iy irdoowy ioTiy # AT 7§ AB* iAdoowy
yap &v Ty xeed ywvie # omd ABT Tiig omwd ATB,

T .

Si enim non ; vel &qualis est AT ipsi AB, vel
minor ; ®qualis quidem non est AT ipsi 4B,
®qualis enim esset et angulus ABI ipsi ATB.
Non est autem; non igitur 2qualis est AT ipsi
AB. Neque tamen minor est AT ips4 AB; minor

enim esset et angulus ABT ipso Al'B; non est

que le coté AB est égal au c6té Aa ; donc P’angle ABa est plus grand que I'angle ATB;
donc l'angle ABr est beaucoup plus grand que Pangle ars. Donc, etc.

PROPOSITION XIX,

Dans tout triAang]e, un plus grand cété soutend un plus grand angle.
Soit le triangle 4Br, ayant angle asr plus grand que l’angle Bra; je dis que

le cété ar est plus grand que le coté as.

Car si cela n’est point, ar est égal & 4B, ou plus petit. Mais AT n’est pas
€gal & 4B, car alors Pangle ABT serait égal & 'angle atB (5) ; mais il ne Pest pas;
donc At n’est pas égal 4 4B. Le. coté AT n’est pas plus pefit que le coté aB, car
alors I’angle ABr serait plus petit Que Pangle arB(18); mais il ne I’est pas; donc le

5 A
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Ot ¥oms 8i* obx dpa irdaowy eoTiy # AT Tiic AB,
Edvixn 4% 574 oudt o tovic peiloy dpa toriv
# AT 7Thc AB, Tayric dp, xad e eEig, -

NMPOTASIS «,

MayTos Tpiywvov ai dvo wrevpas Tis Aosmis
peilovéc eios, mavTn peraraplayiuivas,
EoTw ydp Tpiywver T0 ABT* Aéyw 674 7ol ABT
’ 3 ’ - \ ~ ~ !/ ’
wpiyevov ai o mAevpal TiHc Nowiis peiloris
ti0s , wavTy peTaraplayopsar, af utv BA,
AT 7iig BT, ai & AB, BT 7#s AT, ai J% BT,
TA 7iis AB,

B

Auixfo yap # BA imi T A owpeioy, xal
xeicbo T TA ion # A, xai emeleiybo # AT,

E7el o0y ion éoriv # AA 7if AT, ion iori na)
yevia # vmd AAT 7§ Omd ATA ** ueily dpa 4

autem ; non igitur minor est AT ipsi AB. Os-
tensum est autem neque zqualem esse ; major-
igitur est AT ipsi AB. Omnis igitur, etc.

PROPOSITIO XX.

Omnis trianguli duo latera reliquo majora
sunt, omnifariam sumta.

Sit enim tringulum ABI; dico ABI' trian-
guli duo latera reliquo majora esse , omni-
fariam sumpta ; ipsa quidem BA , AT ipso BT,
ipsa vero AB, BT ipso AT, -et ipsa B[, TA
ipso AB.

A

iy

Producatur enim BA ad A punctum, et po-
natur ipsi A 2qualis AA, et jungatur AT.

Quoniam igitur mqualis est AA ipsi AT,
®qualis est et angulus AAT ipsi ATA, major

coté AT n’est pas plus petit que le c6té AB. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas
égal ; donc Ar est plus grand que AB. Donc, etc.

PROPOSITION XX.

Deux c6tés d’un triangle quelconque de que]que maniére qu ’ils soient pris

sont plus grands que le coté restant.

Soit le triangle ABr; je dis que deux c6tés du trlangle ABT , de quelque
maniére qu’ils soient pris , sont plus grands que le coté restant; les c6tés BA, AT
plus grands que Br ; les cotés AB, BT plus grands que AT, et les cotés BT, TA plus

grands que AB.

Prolongeons BA vers”a , faisons Aa égal ATA, et joignons AT.
Puisque A4 est égal a AT, I'angle aar est égal a I'angle ara (5); donc I'angle sra
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Umd BTA wiig om0 AAT* xati emel Tpiywdy iors
76 ATB, peilora Txov Tiv 6w BTA ywviay Tis
vwo BAT, vmd &% Ty peilove yoviay # peiloy
wAwpa vmeTelves, n AB dpe THe BT 07 pueilon,
Ten &% 4 AA =7 AT * peilovec dpe ai BA, AT
7wiis BT, Opoiwe &4 deifopey G7s vk af piv AB,
BT 7iic TA peilovéc elouy* ai 4% BT, TA 7#s AB,
Masrae &'Pac > #al T2 eEhic,

MNPOTASIS xa.

Eav Tpryevov emi psdc Ty 7r>\ekup(7w ams iy
wepaswy dVo ebbelas ivros cuoTabiicv, ai cuoTa-
Beioees iy Mosmrisy 70U Tprytovov 8o mACUPEY Indo-
coves piy toovras , peilova 8% yuviay mepiifovas.,

Tpiywyov yap 700 ABT i} puds 7oy FAeUpGY
7ii¢ BT, ami Tiy wepdTwy 76y B, T, Mo edefas
WTOC ourerTaTOORY i BA, AT* Aéyw o7t ai BA,
AT 7hevpai ' 56y Aosmisy Toi Tpiyuvou do wAcy-
p@v Ty BA, AT eAaoooves piv eiot, peilova 9%
ywyiay mepiéxouas, Ty e BAT 7iig 0o BAT,
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utique est BrAipso AAT'; et quoniam triangulum
est ATB, majorem habens BI'A angulumipso BAT,
majorem autem angulum majus latus subtendit ;
AB igitur ipsd BT est major; qualis autem AA
ipsi AT'; majores igitur BA , AT ipsi BT'. Similiter
autem ostendemus et ipsas quidem AB, BT ipsi
T'A majores esse; ipsas vero BI , TA ipsi AB.

Omnis igitur, etc.
PROPOSITIO XXL

Si trianguli super uno laterum a terminis duz
recte intus constituantur , constructe reliquis
trianguli duobus lateribus = minores quidem
erunt, majorem vero angulum continebunt.

Trianguli enim ABT super uno laterum BT,
a terminis B, T', du® recte intus constituantur
BA, AT; dico BA, AT latera reliquis trianguli
duobus lateribus BA , AT minora quidem
esse , majorem vero angulum continere , ipsum
BAT ipso BAT. ‘

est plus grand que Pangle Aar (not. g); donc , puisque dans le triangle ars, I'angle
Bra est plus grand que I’angle Bar, et qu’un plus grand cété soutend un plus grand
angle (19), le c6té aB est plus grand que le c6té Br ; mais aA est égal & AT; donc
les ‘c6tés BA, AT sont plus grands que Br. Nous démontrerons semblablement
que les cotés 4B, Br sont plus grands que T, et les cdtés Br, TA plus grands
que AB. Donc, etc. ’

PROPOSITION XXIL

Si des extrémités d’un des cdtés d’un triangle, on construit intérieurement deux
droites, ces deux droites seront plus petites que les deux cotés restans du
triangle , mais elles comprendront un plus grand angle.

Des extrémités B, T du cété r du triangle ABr, construisons intérieurement
les deux droites Ba, AT; je dis que les droites Ba, AT sont plus petites que
les deux cotés restants BA, AT, et qu’elles comprennent un angle Bar plus
grand que l’angle BAT.
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Aty yap # BA émi 70 Ee

K} imrel wravwos Tpiywvou ai dvo mAewpal T
Aosmritg peilovic-eios o 7ol ABE dpa Tpiyivou ai
o 7Asupai * ai AB, AE 7iic BE peilovéc eiose
wown mposusiobw # BI* ai dpa BA, AT 74 BE,
ET peilovés eiau, Tlehsy, imed 70U TEA Tpiywvou
ai do mrepai ai TE, EA Tiic TA peilovis
sics , xowi mpoousichw n AB* ai TE, EB dpe 7oy
TA, AB ucilovéc eiotv. AAA Téov BE, ET ueiloves
ideixOncay ai BA , AT* oM@ dpa @i BA, AT
Téy BA, AT peilovis eis.

Producatur enim BA ad E.

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo
majora sunt, ABE trianguli duo latera AB, AE
ipso BE majora sunt. Communis addatur ET';
ergo BA , AT ipsis BE , EI majores sunt.
Rursus, quoniam T'EA trianguli duo latera TE,
EA ipso I'A majora sunt; communis addatur AB;
ergo TE, EB ipsis TA, AB majores sunt. Sed
ipsis BE, EI' majores oslense sunt BA, AT;
multo igitur BA , AT ipsis BA, AT majores sunt.

A

B

TldAy , tmrel wapTos Tpiyvoy 1 invis pwyia
T evros natd amevavriov peilwy éoric Tov TAE
pa Tpiywvov # ixtds ywvia # Um0 BAT ueilwy
¢ori Tie vwo TEA. Asat TadTa Toiyuy 3 xai 7ol
ABE Tpsytvou 0 éx7os ywvie # vmo TEB peiluy
¢rr) ThHs om0 BAT. AAAa 7iic Umo TEB ueilwy
id%ixBn # Um0 BAT* woAAG dpa # U7o BAT puei~

<~ ¢ \ \ 3/ \ \ ¢ ~
va ¢ori THe uwo BAT. Eay apd, rai Td efn;.

Prolongeons BA vers E.

r

Rursus , quoniam omnis trianguli exterior
angulus interiore et opposito major est, TAE
trianguli exterior angulus BAI' major est ipso
TEA. Propter eadem utique et ABE trianguli
exterior angulus I'EB major est ipso BAT. Sed
ipso TEB major ostensus est BAT'; multo igitur

BAT major est ipso BAT. Si igitur, etc.

Puisque deux cotés d’un triangle quelconque sont plus grands que le c6té res-
tant (20), les deux co6tés AB, AE du triangle ABE sont plus grands que le cété BE;
donc si nous ajoutons la droite commune Br, les droites BA , AT serant plus grandes
que BE, ET. De plus, puisque les deux c6tés TE,, EA du triangle TEA sont plus
grands que ra, si nous ajoutons la droite commune 4B, les droites TE, EB seront
plus grandes que Ta, AB; mais on a démontré que les droites Ba , AT sont plus
grandes que BE, ET ; donc les droites BA, AT sont beaucoup plus grandes que Ba, AT.

De plus, puisqu’un angle extérieur d’un triangle quelconque est plus grand
qu’un des angles intérieurs et opposés (16), ’angle BAT, qui est un angle exté-
rieur du triangle AET, est plus grand que I’angle TEA. Par la méme raison P'angle
TEB, qui est un angle extérieur du triangle ABE, est plus grand que V'angle Bar ;
mais il a été démontré que ’angle Bar est plus grand que I'angle TEB ; donc 'angle
BAT est beaucoup plus grand que I'angle Bar. Donc, etc.
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NPOTAZIS #6.

' ~ ] ~ ' ] S/ \ ~
Ex Tpiy ebbusdsy , ab siowy ivas Tpioi Taic
! \
Pobeioasc ebBelasc *, Tpiywvoy cusTioaciar Jei Sa
\ ’ ~ ~ / 4 ’
wac &0 Tic Aosmis peilovas eivas , wAyTY pueTe
’ \ \ ’
Aapfavopivac , Ha TO retl WAITOS TPIYWIOU,
\ ’ \ ~ ~ / AN
Tag Vo mAepas TH¢ Aowils peilovas eivds
N
wayTy perarapubavopeyas,
Ecrwoay ai Sobeioas wpeic evbeias i A, B, T,
? e ’ ~ ~ / of ’
&y ai do Tig Aoumriic peiloves LoTwoay , TAvTY
A \
perarapSayopeyar , ai piw A,BTHeT , ai 8¢ A, T
~ ~ \ ~
7iic B, xal ¢4 ai ByT 7iig A+ I%F & ¢x 7oy iowy

7als A, B, T Tpiywyoy cuoricasdas.
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PROPOSITIO XXIIL

Ex tribus rectis, qux sunt zquales tribus
datis rectis, triangulum constituere ; oportet
autem duas reliquid majores esse, omnifariam
sumptas , quia et omnis trianguli duo latera

reliquo maiora sunt, omnifariam sumpta.

Sint date tres rectz A, B, I', quarum dux
reliqui majores sint, omnifjriam sumpte, ips®
quidem A, Bipsi T, ipsx vero A, T ipsi B, et
denique ips® B, T ipsi A ; oportet igitur ex rectis

®qualibus ipsis A, B, T triangulum constituere.

X/

E H

A
A
BA
T

b €
Exxsiobw Tic e0Beia n AE, wtemepacpérn puiv
\ \ sf
®ATd TO A, ATelpos Ot zara 70 E* xad neicw 71
1 / 3 ~ ] \
pev Afon n AZ, 75 8L B ion n ZH, 71 J¢ T ion

Exponatur aliqua recta AE, terminata quidem
.ad A, infinita vero ad E; et ponatur ipsi quidem

A xqualis AZ, ipsivero B ®qualis ZH, et ipsi T

PRQPOSITION XXIIL

Avec trois droites qui sont égales & trois droites données , construire un triangle:
il faut que deux de ces trois droites, de quelque maniére qu’elles soient prises ,
soient plus grande que la troisiéme ; parce que deux cotés d’un triangle, de
quelque maniére qu’ils soient pris, sont plus grands que le troisieme.

Soient données les trois droites 4, B, T, dont deux, de quelque maniére qu’elles
soient prises , soient plus grandes que la troisi¢me ; les droites A, B plus grandes
que T ;les droites 4 , T plus grandes que B, et enfin les droites B, T plus grandes
que 4 ; il faut, avec trois droites égales aux droites A, B, T, construire un triangle.

Soit la droite AE, terminée en 4, et indéfinie en E; faisons la droite Az égale a
la droite A (prop. 3), la droite zH égule a la droite B, et la droite HO égale a
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# HO* xai xévrpy piv 76 Z, dsacripar & 74
ZA, #bxros yeppd @b o AKA* xeti wAMY 5 #EyTpO
piv 76 H, Siacripars 8t 3 75 HO, xlxhoc
erpepbn 0 KAO, xa} ¢meleybwoay ai KZ, KH*
Ay 71 ix Tpity ebBuuisy , T lowy Taic A, B,

’ \
T, Tpiywroy cuvécratas 76 KZH.
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®qualis HO ; et centro quidem Z, inter-
vallo vero ZA, circulus describatur AKA; et
rursus, centro quidem H, intervallo vero HO,
circulus describatur KA® , et jungantur KZ,
KH ; dico ex tribus rectis, @qualibus ipsis A, -
B, I', triangulum constitutum esse KZH.

VAR

X,
I
I
{
H
A
A
B
r

Errel o0y 5 70 Z onpelor xévrpoy ¢ori To8 AKA
wUxAoU, ion SoTiy @ ZA TH ZK* dAAd 0 ZA TH A
iotiy irn® wed 4 KZ dpa 7ff A doriv ion, Tlads,
t7rel 70 H enueior xévrpoy covi Tob AK® xdrdou,
ien éoriy 4 HO 7 HK® dAAa # HO 7§ T ioriv
{rn* xai # KH dpa %4 T Sovivion. Eors d% xai
# ZH 7§ B ioas ai 7pelc dper eobelos 2i KZ, ZH,
HK, 7pioi Taic A, B, T Yoo eioiy.

Ex 7piddy &pet edbesidy 7y KZ, ZH, HK, ai elotw
isas Tpios wauis Sobeioass evbelass Tatic A, B, T,

\ ! ~
Tpiywvoy suyicraTas 76 KLH, Omep edes mosiioas.
hY

Z

Quoniam igitur Z punctum centrum est AKA
circuli, equalis est ZA ipsi ZK ; sed ZA ipsi A
est xqualis; et KZ igitur ipsi A est zqualis.
Rursus, quoniam H punctum centrum est AK®O
circuli, ®qualis est HO ipsi HK; sed HO ipsi T
est xequalis; et KH igitur ipsi I est @qualis. Est
autem et ZH ipsi B qualis ; tres igitur recte
KZ, ZH, HK tribus A, B, T' @®quales sunt.

Ex tribus igitur rectis KZ, ZH, HK, qua sunt
®quales datis rectis A, B, I', triangulum cons-
titum est KZH. Quod oportebat facere.

la droite T; du centre z et de Vintervalle za décrivons le cercle aka (dem. 3);
et de plus du centre H et de V'intervalle Ho décrivons le cercle sxe, et joignons
kz, kH; je dis que le triangle KzH est construit avec trois droites égales aux
droites A, B, T. '

Car puisque le point Z est le centre du cercle sk , za est égal 4 ZK (déf. 15);
mais za est égal i A ; donc Kz égal a A. De plus, puisque le point H est le centre
du cercle Ak®@, HO est égal & HK ; mais He est égal 2 r'; donc KH est égal a T.
Mais zH est égal 4 B; donc les trois droites Kz, ZH, HK sont égales aux trois
droites A, B, T.

Donc le triangle KzH a été construit avec trois droites Kz, ZH, HK, qui sont
égales aux trois droites données 4, B, T. Ce qu’il fallait faire.
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IIPOTAZIZ ).

~ ~ A ~
Tpos 73 dobeiry edbeizy zal 76 wpos adry
/ ~ ] 7 > ’ s
onpeity , 7 Jobeioy yuvig ewbuypapps ey yu-
viay e000ypappoy oueTioastas.
Eorw # pev dobeloe eddela 4 AB, 70 &% mpic
- agTh onpeior 70 A, # 0% doleloe ywvia 00-
ypeppos w vmd ATE* d%F & mpic =i dobeioy
eleiq T3 AB, xeti TG wpo¢ auTh fo 76
@ T AB, xai TG pos auTi capucin Th A,
~ ’ ~ e
. 73 Sobeioy gewvig ebbuypdpn TH Umo ATE foay
ywyiay 080ypappor cusThcacSas,

PROPOSITIO XXIIL

Ad datam rectam, et ad punctum in e,
dato angulo rectilineo qualem angulum recti-
lineum constituere. A

Sit quidem data recta AB, -in e4 vero
?unctum A, et datus angulus rectilineus
ATE ; oportet igitur ad datam rectam AB, et ad
punctum in ed A, dato angulo rectilineo ATE
zqualem angulum rectilineum constituere.

T E

Eirigbe i@ exavipac Tiy TA, TE Tuyorta
oupeia T2 A, E, nal imelevybo # AE* xai iz
Tpsiy e8esisy , al eiow {oas Tpici Tals TA, AE,
TE, Tpiywyor cuvsaTate 70 AZH , GoTe iony eivas
Tiv piv TA 75 AZ, iy &% TE 7 AH, xa) i7s
Tiv AE 7§ ZH,

H B

Sumantur in utrdque ipsarum I'A, T'E qualibet
puncta A, E, et jungatur AE; et ex tribus rectis,
quz sunt 2quales tribus T'A, AE, T'E, triangulum
constituatur AZH , ita ut zqualis sit A quidem
ipsi AZ , ipsa vero I'E ipsi AH, et denique AE
ipsi ZH,

PROPOSITION XXIII

A une droite donnée, et 4 un point de cette droite , construire un angle recti-

ligne égal & un angle rectiligne donné.

Soient donnés la droite AB, et un point A dans cette droite ; que ATE soit
Pangle rectiligne donné; il faut i la droite donnée 4B et au point A de cette
droite, construire un angle rectiligne égal 4 I'angle rectiligne donné ArE.

Soient pris , dans 'une et 'autre des droites Ta, TE, deux points quelconques

A, E, joignons AE, et avec trois droites égales aux droites Ta, AE , TE, construisons
le triangle azH ( 22), de maniére que Ta soit égal 4 Az, TE égal 4 AH, et AE égal
aZH. '
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Ewel oby ' 8Vo ai AT, TE duoi 7aic ZA , AH
iras eicly, enavipe tuavipg, xai Pasic # AE
Cioes 7 ZH ion® ywvia dpa # umo ATE ywyig
TH e ZAH toriv ion.

Tlpos dpa 74 Jobeioy edbeiz 74 AB, xai 74
7pds albwh oupein 74 A, 74 Jubeicy ywvig ewbu-
ypdpup 7§ omd ATE ion qwvie blypauumos
euviorareas # v7d ZAH. Omep idu mosiivas.

MIPOTAZIZ =&,

Eay Vo wpiyeve Tas &o mAwpas Tals Juoi
whwpals ioas Exn, exavipay txavipe, Tav 4t
qwviay Tic ywvias peilove Exn Ty S7o Tov Towy
e0luay mepreyopivaye nal Tav Cory Tilg Porews
peilova (€.

Eorw 8o Tpiywya 7a ABT, AEZ, 7ac do
W?\EUPa\Lg Ta¢ AB, AT 7aic duai AP Taals
AE, AZ foac éxorre, exavipay exatipg, Thy
piv AB 7 AE, Tiy 8% AT 7 AL, qwvie & a
Omd BAT pwviac Tic o EAL' peilwy torw Aiyw
a1 nats Baig 0 BT Pasews Tis EL peilwy toviv,
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Quoniam igitur duz Ar', TE duabus ZA,
AH equales sunt, utraque utrique , et basis
AE basi ZH @qualis, angulus utique ATE angulo
ZAH est ®qualis.

Ad datam igitur rectam AB , et ad punctum
in ei A, dato angulo rectilineo ArE, aqualis
angulus rectilineus constitutus est ZAH, Quod
oportiebat facere, '

PROPOSITIO XXIV.

Si duo triangula duo latera duobus lateribus
®qualia habeant , utrumque utrique, angulum

autem angulo majorem habeant, qui ab ®qua-

libus lateribus continetur ; et basim basi majorem
habebunt.

Sint duo triangula ABr', AEZ, duo latera
AB, AT duobus lateribus AE, AZ xqualia ha-
beniia,, utrumque utrique, AB quidem ipsi AE,
AT vero ipsi AZ, et angulus BAT angulo EAZ

.major sit; dico et basim BF basi EZ majorem

€sse.

Puisque les deux droites ar, TE sont égales aux deux droites za, AH, chacune
4 chacune, et que la base aE est égale i la base zH, l'angle ArE sera égal a

Pangle zan (8).

Donc & la droite AB, et au point A de cette droite, on a construit 'angle rec-
tiligne zAH égal a I'angle rectiligne are. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXIYV.

8i deux triangles ont deux cé6tés égaux, chacun & chacun, et la base de I'un
plus grande que la base de Vautre, ils auront les angles compris entre les cotés

égaux plus grands 1’un que Pautre.

Soient les deux triangles aBr, AEz, ayant les deux cdtés AB, AT égaux aux deux

cOtés AE, aZ, chacun a chacun, le c6té B égal au coté aE, et le coté AT égal au
c6té az; que Vangle BAT soit plus grand que 1’angle Eaz; je dis que la base Br est
plus grande que la base Ez.
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A

B

Ewrel oby Jon toviv 1 puiv AB TH AE, 5 J% AT
= AH, 8o &% ai BA, AT dusi 7ais EA; AH
Toas eicly , narépa tnavipa , i yavic # 070 BAT
yovig TH 7w EAH ion io7i* Booig c’épacﬁ BT
Ciou =i EH éotiv fon. TldMiv, imel ion TV 0
AZ 5§ AH, {on tomi nad s 0 U AZH ywvic T4 oo
AHZ* peiloy dpa nomd ALH, Tiig vwo EHZ,
TOAAD a’z’pa peilwy iewiv n owd EZH 7ii¢ vro EHL®
Ketd il Tpiyovdy dovs 70 ELH , peilova Exov Ty
o ELH ywvhay wiic 7o EHZ® omd % wiiv peiGover
qoviay i pekloy mrevpa bmorelver peiloy dpa nai®
wAevpd # EH 7ii¢ EZ. TIon &% # EH 7§ BI* pueilwy
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dpac #ad # BT Ths EZ. Edy apd duo, nei T efng.
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Quoniam enim major est BAT angulus EAZ

angulo, constituatur ad AE rectam, et ad punctum
in e4 A, ipsi BAT angulo ®qualis EAH ; et ponatur

. alterutri ipsarum AT, AZ ®qualis AH, et jun-
] gantur EH, ZH.

A

E Z

Quoniam igitur 2qualis est AB quidem ipsi
AE, AT ipsa vero ipsi AH, du® utique BA, AT
duabus EA, AH zquales sunt, utraque utrique,
et angulus BAT angulo EAH -equalis est; basis
igitur BT basi EH estqualis. Rursus, quoniam
®qualis est:AZ ipsi AH, qualis est et AZH angulus
ipsi AHZ ; major igitﬁr AZH ipso EHZ; multo
ig_iiur major est EZH ipso EHZ. Et quoniam trian-
gulum est EZH, majorem habens EZH angulum
ipso EHZ ; majorem autem angulum majus latus
subtendit ; majus igitur et latus EH ipso EZ.
JEquale autem EH ipsi BI'; majus igitur et BI'
ipso EZ. Siigitur duo, etc.

Car puisque P'angle BAT est plus grand que Vangle EAZ, construisons sur la

droite AE, etau point A de cette droite, unangle EaH égal a ’angle BAT (23); faisons
la droite AH égale 4 'une ou 4 Pautre des droites AT, Az (3), et joignons EH, ZzH,

Puisque AB est égal & AE, et AT 4 aH, les deux droites BA, AT sont égales aux
deux droites Ea, aH, chacune 4 chacune ; mais I’angle BAT est égal a I'angle Ean;
donc la base Br est égale a la base EH (4). De plus, puisque Az est égal & aH,
Iangle azH est égal 4 'angle aHz (5); donc V'angle AzH est plus grand que 'angle Enz;
donc Pangle EZH est beaucoup plus grand que P'angle EHZ; et puisque EZH est un
triangle , ayant 'angle EzH plus grand que langle EHZ, et qu’un plus grand
cdté soutend un plus grand angle (19), le c6té EH est plus grand que le cété Ez;
mais EH est égal 4 Br; donc le c6{€ Br est plus grand quele cété Ez. Donc, etc.

6
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LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO XXV.

Si duo triangula duo latera ducbus lateribus

‘®qualia habeant, utrumque utrique , basim

autem basi majorem habeant; et angulum angulo
majorem habebunt , qui ab zqualibys rectis
continetur.

Sint duo triangula ABT', AEZ, duo latera AB,
AT duobus lateribus AE, AZ ®qualia habentia,
utrumque utrique, AB quidem ipsi AE, AT
vero ipsi AZ, basis autem BT basi EZ major sit;
dico et angulum BAT angulo EAZ majorem esse.

A

E YA

Si enim non, vel zqualis est ei, vel minor;
®qualis autem non est BAT ipsi EAZ, zqualis
enim esset et basis BI' basi EZ; non est autem ;

non igitur ®qualis est angulus BAT ipsi EAZ.

PROPOSITION XXV.

Si deux triangles ont deux cétés égaux, chacun i chacun, et la base de I'un
plus grande que la base de l’autre, ils auront les angles compris entre les cotés

égaux plus grands 'un que Pautre.

Soient deux triangles ABr, AEZ, ayant.-les deux cdtés AB, AT égaux aux deux
cOtés AE, Az, chacun & chacun, le coté AB égal au cdté AE, etle coté Ar égal au
cbté AZ; que la base BT soit plus grande que la base £z ; je dis que Pangle BAT est

plus grand que Vangle Eaz.

Car si cela n’est point, il lui est égal, ou il est plus petit ; mais 'angle BAT n’est
pas égal a 'angle EaZ, caralorsla base Br seroit égale 4 la base Ez (4) ; mais
elle ne Vest point ; donc P'angle BAT n’est pas égal 2 V'angle Eaz. Mais I'angle BT



LE PREMIER LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE

Neque tamen minor est BAT ipso EAZ , minor

BAT 7§ {70 EAL. 00d% uiw irdorwy iotiv # o
BAT 7iic vmo EAZ 7, éAdoowy 71,: ar #v

€ctoss n BT Ceboews Tiic EL* obx tors Je* odx &'Poc
ércoowy teTiv # Umo BAT quwvia Tic vmwé EAZ.
Edvixn J% 674 008" Von peilwy dpa coviv # oo
BAT 9 7iic Umo EAZ, Eay &'Pa 8oy xai Ta efiic,

NPOTASIZ n¢.

Eay fbo Tpiywva was do qwviac Tals' Jusk
ywviasg ioas txy, exavipay exavipe , nei piay
TAwpay pug mhevpd icny 5 ivos * Thy mpos Talis
iaig yuviasg , & Tay vmoTelvovcay Swo piay Ty
frwy qwricy nal Tdg Aomds @Aevpds Tais
Aoimals whsvpals ivag tEu exaTepay eraTEpe
xal Ty Aormhy Ywviay T Ao yevic.

Eocrw 3 dvo Tpiyeve 7a ABT , AEZ , 7ag¢
o quviac Tac vmwd ABT, BTA duad Taic dad
AEZ, EZA {ra¢ ’e'xov"ra, anre'paw Exwrépq., iy
piv 6mo ABT 7§ w3 AEZ, wiy 8% o3 BTA 75
Ums EZA® ixéte O xal play TPy P
TAWPE Vrave wpiTepoy , Ty wpds Tals oaus

43

enim esset et basis BI' basi EZ ; non est autem ; non
igitur minor est BAT angulus ipso EAZ. Ostensam
est aulem neque zqualem esse ; major igitur est
BAT ipso EAZ, Si igitur duo, etc.

PROPOSITIO XXVI.

Si duo triangula duos angulos duobus angulis
®quales habeant, utrumque utrique, et unum
latus uni lateri &quale, vel quod est ad ®quales
angulos, vel quod subtendit unum 2qualium
angulorum ; et reliqua latera reliquis lateribus
®qualia habebunt , utrumque utrique, et reli-
quum angulum reliquo angulo.

Sint duo triangula ABr', AEZ, duos angulos
ABT', BrA duobus AEZ, EZA ®quales habentia,
utrumque utrique , ABT quidem ipsi AEZ, BTA
vero ipéi EZA, habeant autem et unum latus uni
lateri @®quale ; primum , quod est ad zquales
angulos, ipsum BT ipsi EZ; dico et reliqua latera

u’est pas plus petit que angle Eaz, caralorsla base Br serait plus petite que la base
EZ (24); mais elle ne I'est point; donc Pangle BAT n’est pas plus petit que P'angle
Eaz. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas égal; donc Iangle BAT est plus
graud que I'angle Eaz. Donc, etc.

PROPOSITION XXVIL

. Si deux triangles ont deux angles égaux, chacun i chacun, et un cété égal &
un coté, ou celui qui est adjacent aux ang]es égaux , ou celui qui est opposé & un
des anglés égaux, ils auront les autres cotés égaux, chacun a chacun, et Pangle
restant égal & I'angle restant.

Soient les deux triangles ABr, AEz, ayant les deux angles ABr, Bra égaux
aux deux angles AEz, Eza, chacun a chacun, l'angle ABr égal a langle AEZ, et
Pangle Bra égal 2 1 angle EZA ; que ces deux triangles aient aussi un cdté égal a un
c6té, et d’abord celui qui est adjacent aux angles égaux, le c6té Br égal au
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reliquis lateribus 2equaliahabitura esse, utrumque
utrique, AB quidem ipsi AE, AT vero ipsi
Az, et reliquum angulum reliquo angulo,
BAT ipsi EAZ.

Si enim inzqualis est AB ipsi AE , una earum
major est. Sit major AB, et ponatur ipsi AE
®qualis BH, et jungatur HI.
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Quoniam igitur @qualis est BH quidem ipsi
AE, Br vero ipsi EZ, daz uti(ille BH, Bl
duabus AE, EZ 2quales sunt, utraque utri-
que, et angulus HBI' angulo AEZ aqualis est;
basis igitur HI' basi AZ xqualis est , et
HBT triangulum AEZ triangulo zquale est, et
reliqui anguli reliquis angulis ®quales erunt,
quos zqualia latera subtendunt; qualis igitur
HrB angulus ipsi AZE. Sed AZE ipsi BrA po-
nitur 2qualis; igitur et B[H ipsi BL'A ®qualis est,

coté Ez; je dis qu’ils auront les autres cOtés égaux aux autres cdtés, chacun
4 chacun, le c6té B égal au co1é AE, le c61é AT égal au coié az, et I'angle
restant égal a Pangle restant, I'angle BAT égal i I'angle Eaz.

Car si le coté 4B nest pas égal au coté aE, I'un d’eux est plus grand que
-Yautre. Soit aB le plus grand ; faisons BH égal & AE (3), et joignons HI.

Puisque BH est égal & AE, et Br égal 4 Ez, les deux cotés BH, BT sont égaux
aux deux cdtés AE, Ez, chacun 4 chacun; mais 'angle HBr est égal & Pangle
Az ; donc la base Hr est égale 4 la base az (4); le triangle HBI est égal au
wriangle AEZ, et les angles restants, soutendus par les cotés égaux, seront égaux aux
angles restants ; doncl’angle HIB est égal 2 ’angle AZE; mais Pangle AZE est supposé
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minor majori , quod impossibile. Non igitur inz-
qualis est AB ipsi AE ; equalisigiturest. Estautem
et BT ipsi EZ @qualis, dua utiqﬁe AB, BT duabus
AE, EZ aequale.s sunt, utraque utrique, et an-
gulus ABT angulo AEZ est 2qualis ; basis igitur
AT basi AZ ®qualis est, et reliquus angulus BAT
reliquo angulo EAZ zqualis est.

Sed et rursus, sint ipsa equales angulos latera
subtendentia aqualia , ut AB ipsi AE; dico
rursus et reliqua latera reliquis lateribus equalia
futura esse , AT quidem ipsi AZ, BT vero ipsi
EZ, et adhuc reliquum angulum BAT reliquo
angulo EAZ ®qualem esse.

Si enim inzqualis est B ipsi EZ, una earum
major est. Sit m;ajor » si possibile es.t BT ipsi
EZ , et ponatur lp51 EZ ®qualis BO, et ]un-
gatur A@ .

Et quoniam ®qualis est B® quidem ipsi EZ,
AB yero ipsi AE, dux utiquc AB, BO duabus
AE, EZ mquales sunt, utraque utrique, et an-
gulos quales continent ; basis igitur A®.basi AZ

égal a Vangle Bra ; donc l'angle BrH est égal i 'angle Bra, le plus petit au plus
grand , ce qui est impossible ; donc les cotés AB, AE ne sont pas inégaux ; donc
ils sont égaux. Mais BT est égal & Ez ; donc les deux cétés AB, Br sont égaux
aux deux cdiés AE, Ez, chacun & chacun ; mais 'angle ABT est égal 4 I'angle aEz;
donc la base Ar ‘est egale a la base Az (4), et P'angle restant BAT est égal & l’angle
restant EAZ.

Mais de plus, que les cotés opposés aux angles égaux soient égaux , le coté
AB égal au cdté AE; je dis que les cdtés restants seront égaux aux cotés restants,
le coté ar égal au coté az, etle coté Br égal au cété Ez , et que I'angle restant BAT
est égal 4 P’angle restant Eaz.

Car si le coté BT n’est pas égal au cété Ez , Pun d’eux est plus grand que Pautre;
que BT soit plus grand que Ez, s’il’ est-poss1b1e ; faisons Be égal 4 Ez (3), et joi-
gnons Ae. -

Puisque B® est égal 4 Ez, et AB égal A AE, les deux cdtés AB, BO sont égaux aux
deux cotés AE, Ez, chacun i chacun; mais ces coiés comprennent des angles
égaux ; donc la base 4e est égale 4 la base az (4); le triangle ABe est égal au
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®qualis est, et triangulum ABO© triangulo AEZ
®quale est, et reliqui anguli reliquis angulis
aquales erunt, quos ®qualia latera subtendunt ;
®qualis igitur est BOA angulus ipsi EZA. Sed
EZA ipsi BT A est ®qualis; et BOA igitur ipsi BTA
est equalis ; trianguli igitur A®r exterior an-
gulus BOA ®qualis estinteriori et opposito Br'A,
quod est impossibile. Non igitur inzqualis est

A

B er

adUvaror. Olx dpe dvicis soriv # BI 7§ EZ,
irn dpee, Eovs 4% xal # AB 7§ AE iono* dVo &% ai
AB, BT dusi Taic AE, EL ivas eiciy, txgvipa
SxaTipe, nai ywviasivas mepiiyoves® Baois dpa
# AT Cetoes 74 AZ ion &8, xai 76 ABT Tpiywroy
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BAT 7§ Aaumrif ywvig 7 Umd EAL ien 'S, Edr dpe
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E z

B ipsi EZ; ®qualis igitur. Est autem et AB ipsi
AE ®qualis ; du. igitur AB, BT duabus AE,
EZ zquales sunt, utraque utrique, et angulos
®quales continent ; basis igitur AT basi AZ
#qualis est, et triangulum ABT triangulo AEZ
®quale, et reliquus angulus BAT reliquo angulo
EAZ zqualis. Si igitur duo, etc.

triangle AEZ, et les angles restants, opposés aux cétés égaux , seront égaux aux
angles restants, chacun i chacun ; donc Pangle BeA est égal a l'angle Eza ; mais
Pangle Eza est égal al'angle Bra; donc Pangle BoA est égal 4 Pangle Bra ; donc
Pangle extérieur BeA du triangle Aer est égal 4 I’angle intérieur et.6pposé Bra; ce
qui est impossible (16); donc les c6tés Br, Ez ne sont pas inégaux ; donc ils sont
égaux. Mais le c6té AB est égal au c6té AE ; donc les deux cotés AB, BT sont égaux
aux deux cotés AE, EZ, chacun i chacun ; mais ces cétés comprennent des angles
égaux ; donc la base lar est égale & la base az (4); le triangle ABr est égal au
triangle AEZ, et l'angle restant BAr égal a l'angle restant Eaz. Donc, etc.
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PROPOSITIO XXVIL

Si in duasrectas recta incidens alternos an-
gulos mquales inter se faciat, parallele erunt
inter se rectae.

In duas enim rectas AB, TA recta incidens
EZ, alternos angulos AEZ, EZA ®quales inter se
faciat; dico parallelam esse AB ipsi TA,

Ei yap pii , ¢xCarrépueyar i AB, TA cupe
weo0UYTALy AT08 47} T BA /J.i’P”, A imi 7d AT,
EnCe,B?\no-Gm-ar, el CUUTITTiTRoRY ¢ Ta BA
p.epn raTR TO H.

_ Tpsywyow &4 700 EHZ i tards qavia # i
AEL Vo0 eom) 7§ i70s nal dmwaytion = omd
EZH’, omp toTiy aduvarors odx acpoc ai AB,
TA exCar\dusves copmecolyras im 74 BA

H

Si enim non, productz AB, F'A, convenicnt
vel ad BA partes, vel ad AT'; producantur, et
conveniant ad BA parles in H.

'Trianguli igitur EHZ exterior angulus AEZ
®qualis est interiori et opposito EZH, quod est
impossibile; non igitur AB, I'A productz con-
venient ad BA partes. Similiter autem osten-

PROPOSITION XXVIL

Si une droite tombant sur deux droites fait les angles alternes égaux enu’eux,

ces deux droites seront paral]eles.

Que la droite Ez tombant sur les deux droites AB, Ta fasse les angles alternes
AEZ, EZA égaux entr’eux; je dis que la droite AB est paralléle a la droite ra.
Car si elle ne lui est pas paralléle, les droites AB, TA étant prolongées se

rencontreront, ou du c6té Ba, ou du cété Ar. Qu’elles soient prolongées, et qu’elles
se rencontrent du c6té Ba, au point H. :

L’angle extérieur AEz du triangle EHZ est égal 4 l'angle intérieur et opposé
EZH, ce qui est impossible (16); donc les droites AB, Ta prolongées du cété Ba
ne se rencontreront point. On démontrera de la méme maniere qu’elles ne se ren-
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detur neque ad ,(I‘; quz autem in neutras
partes conveniunt , parallele sunt; patallela
igitur est ABipsi I'A. Siigitur in duas, etc.

PROPOSITIO XXVIIIL

Si in duas rectas rectaincidens exteriorem an-
gulum interiori et opposito et ad easdem partes
xqualem faciat, vel interiores et ad easdem partes
duobus rectis 2quales faciat; parallele erunt
inter se recte. '

In duas enim rectas AB, I'A recta incidens
EZ exteriorem angulum EHB interiori et oppo-
sito, angulo H@A =®qualem faciat, vel inte-

s

—/

Z/@

\ \
Yy woseie, 1 Tac tyTos wed $mi T auTd
3 . ~ )/
pipn Tdg Umd BHO, HOA dusiv opbaic foag:
Abyw 474 mapdAAnAGs eaTiv n AB T TA.

riores et ad easdem partes ipsos BHO, HOA
duobus rectis ®quales; dico parallelam esse AB
ipsi TA.

contreront pas non plusdu c6té AT ; mais les droites qui ne se rencontrent d’aucun
c6té sont paralléles (déf. 35) ; donc la droite AB est parall¢le 4 la droite ra.

Donc , etc.

PROPOSITION XXVIIL

Si une droite ‘tombant sur deux droites fait I’angle extérieur égal & V’angle
intérieur, opposé, et placé du méme coté, ou bien si elle fait les angles intérieurs
et placés du méme coté égaux i deux droits, ces deux droites seront paralléles.

Que la droite Ez tombant sur les droites AB, ra fasse I’angle extérieur EHB
. égal i Pangle intérieur HOA , opposé, et placé du méme c6té, ou bien les angles
BHO, Hea intérieurs, et placés du méme c6té, égaux a deux droits; je dis que la

droite AB est parallele a la droite ra.
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Quoniam enim zqualis est EHB ipsi HOA ,
sed EHB ipsi AHO est 2qualis , et AHO igitur
ipsi HOA est zqualis ; et sunt alterni ; parallela
igitur est AB ipsi T'A.

Rursus , quoniam anguli BH® , HOA duobus
rectis quales sunt, sunt autem anguliAH®, BHO
duobus rectis zquales ; ergo AH®, BHO ipsis
BHO, HOA ®quales sunt. Communis auferatur
BHO ; reliquus igitur AHO® reliquo H®A est
@qualis ; et sunt alterni ; parallela igitur est AB

ipsi I'A. Si'igitur in duas, ectc.
PROPOSITIO XXIX.

In parallelas rectas recta incidens, et alternos
angulos zquales inter se facit, et exteriorem inte-
riori et opposito et ad easdem partes ®qualem ,
et interiores et ad easdem partes duobus rectis
@quales.

In parallclas enim rectas AB, T'A recta incidat
EZ;dico eamalternos angulos AHO, HOA quales

Car puisque Pangle EHB est égal i Pangle HOA, et que I'angle EHB est égal a
Vangle AHe (15), 'angle AH® est égal & Pangle HOA ; mais ces angles sont alternes ;
donc la droite 4B est paralléle i la droite Ta (27).

De plus, puisque les angles BHO , HOA sont égaux 2 deux droits, et que les
angles AH®, BHO sont aussi égaux 4 deux droits (13), les angles AH® , BHO seront
égaux aux angles BoH, Hoa. Retranchons P’angle commun BH® ; Pangle restant AHe
sera €gal a I'angle restant HoA ; mais ces deux angles sont alternes ; donc la droite
AB est parall¢le a la droite Ta. (27). Donc, etc.

PROPOSITION XXIX,

Une droite qui tombe sur deux droites paralléles, fait les angles aliernes égaux
entr’eux, l'angle extérieur, égal 2 l'angle intérieur opposé et placé du méme
coté, et les angles intérieurs placés du méme cété, égaux i deux droits.

Que fa droite £z tombe sur les droites paralléles AB, T4 ; je dis que cette droite
fait les angles alternes ane, Hoa égaux entr'eux , I'angle extérieur EHB, égal a

7
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facere , -3 exteriorem angulum EHB interiori et
opposito'et ad easdem partes HOA zqualem ,
etinteriores ad easdem partes BHO®, HOA duobus
rectis equales. '

Ei ydp dviels iomiv # 070 AHO 7if U7 HOA,

’ Y o~ . 7 E) 7 7 K 3 \
pha adriy peilov twrive Eove peiloy w vwo
AHO 7iic 0mo HOA*. Kown wporreicle A Owo
BHO" «f dpa tmd AHO, BHO 7dy vwe BHO,

HOA ueilovic eiiv. AAAGS ai Um0 AHO, BHO
Sumly opBaic Jras ciciye ai® dpae vwo BHO
P P >

HOA duo cplbay ingooovic o, Al St anx

A ~ ’ s
eracoivay i o cpdiy enCarriperas eic amespoy

Si enim inzqualis est AHO ipsi HOA , unus
eorum major est; sit major AH® ipso HOA. Com-
munis addatur BHO ; ergo AH® , BH@ ipsis BHO,
HOA majores sunt. Sed AH®, BHO duobus
rectis @quales sunt; et igitur ‘BHO , HOA duobus
rectis minores sunt. Recte autem a minoribus
quam duobus rectis producte in infinitum con-

currunt. Ipse igitur AB, T'A producte in infi-

a‘u,u7r:'7r'rouaw‘ al &’Poc AB, TA E;z@z?\?\éyeml ¢i¢  mitum concurrent; non autem concurrunt, quia

dmapoy oupmecodyTar of cupmimTovss 8%, dia  parallele ponuntur; non igitur inzqualis est AHO®
} ~ > N . . . . .
To 'mzpac}o\ﬂ}\oug &u-r&g Umenesobeasr ovx apa 1ps1 HGA; azquahs 1g1tur.

of ¢\ ~ £ D 3/ !
dvioos 4Ty i umo AHO 73 umro HOA® ion dpet.

Pangle HeA intérieur opposé et placé du méme co6té, et les angles BHO, HoA
intérieurs et placés du méme coté, égaux a deux droits.

Car si Vangle AH® n’est pas égal & I’angle HoA ; V'un d’eux est plus grand. Que
Pangle aH6 soit plus grand que Hea. Ajoutons I'angle commun BHe, les angles
AHe, BHO seront plus grands que les angles BHO, HOA ; mais les angles AHO , BHO
sont égaux i deux droits (13); donc les angles BH®, HeA sont moindres que
deux droits. Mais si deux droites sont prolongées a }infini du coté ou les
angles intérieurs sont plus petits que deux droits, ces droites se rencontrent
(dem. 5); donc les droites AB, ra prolongées 2 I'infini se rencontreront. Mais
elles ne se-rencontreront pas, puisqu’elles sont paralléles; donc les angles ane,

k]
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Sed AHO ipsi EHB est 2qualis ; et EHB igitur
ipsi. HOA est xqualis.

Communis addatur BHO ; ergo EHB, BHO
ipsis BHO , HOA ®quales sunt. Sed EHB , BHO
duobus rectis ®quales sunt ; et BHO®, HOA
igitur duobus rectis ®quales sunt. Ergo in
parallelas , etc. )

PROPOSITIO XXX.

Quz eidem rectz parallele sunt, etinter se
sunt parallele.

Sit uytraque ipsarum AB, TA ipsi EZ paral-
lela ; dico et AB ipsi T'A esse parallelam.

Incidat enim in ipsas recta HK,

E

a—

z

T

Kai il eic mapardniovs evbeiag Td¢ AB,

: /9_
Y.

a

Et quoniam in parallelas rectas AB, EZ recta

EZ bl tpumimrorsy # HK, ion &!PF‘ # vwo - incidit HK , zqualis est AH® ipsi HOZ. Rursus

AHO 7/ 0w6 HOL. Tlahiy 5 imei eic Tag ' wap-

quoniam in parallelas rectas EZ, I'A recta in-

HOA ne sont point inégaux ; donc ils sont égaux. Mais l'angle AH® est égal a
Pangle EHB (15); donc I'angle EHB est égal 4 Pangle HoA. '

Ajoutons l'angle commun BH®, les angles EHB , BHO seront égaux aux angles
BHO , HOA; mais les angles EHB, BHO sont égaux i deux droits (13) ; donc les
angles BHO, HOA sont égaux & deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXX.

Les droites paralléles 4 une méme droite sont paralléles entr’elles.
Que chacune des droites AB, TA soit paralléle 4 EZ ; je dis que 4B est paralléleara.
Que la droite HK tombe sur les droites 4B, ra.
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arirovs® eoleiwe Tae EZ , TA eobefa eu-
wimronw # HK , Jon doviy # omd HOL 7§ omd
HKA. Edvinfn & zai # vmo AHK 7§ uvzd HOZ
Von. Keti # 075 AHK dpe 7§ umro HKA oy ion® nad
tiewy tvadraf. TlapdaAniog dpa ioriv # AB 73 TA,

AP dpa T duti e0Fein?, ral Ta e&ic.
IIPOTASIZ Ad.

Asa 70U Sobévroc enpeion ™, 7 Jobeioy edfeia
’ >p - \ 3 o~
wapaAAnroy evBeiay Ypappny ayayei.

Eotw 70 pw dobey onueloy 10 A, # S
d0Beioe cBeice 1 BT* dei 84 5 did Tob A enpeiov
7§ BT «bcig wapdarnroy bbeiay ypapuiy
ayayeiv,

cidit HK , @qualis est HOZ ipsi HKA. Ostensus
est autem et AHK ipsi HOZ zqualis ; AHK igitur
ipsi HKA est ®qualis; et sunt alterni. Paral-
lela igitur est AB ipsi T'A. Qua igitur eidem
recte, etc.

PROPOSITIO XXXIL

Per datum punctum , date rectz parallelam
rectam lineam ducere. i

Sit quidem datum punctum A, data vero
recta BT ; oportet igitur , per A punctum, ipsi
B recte parallelam rectam lineam ducere.

B b

Eirdebw 47} i BT wuxdy owucior 75 A,

I

Sumatur in BT quodlibet punctum A, et jun~

xat) imeletxfo n AA* xath GUrerTTO wpds TH AA gatur AA ; et constituatur ad AA rectam , etad

Puisque la droite HK tombe sur les droites paralléles AB, Ez, Pangle AH® est
égal 4 Vangle HoZ (27). De plus, puisque la droite HK tombe sur les droites paral-
lelesEz, TA, Pangle Hoz est égal i Vangle HKA (28). Mais on a démontré que P'angle
AHK est égal & l'angle Hoz ; donc Vangle AHK est égal & Pangle HKA ; mais ces
angles sont alternes; donc AB est paralléle a A (29). Donc, etc.

- PROPOSITION XXXI

Par un point donné, conduire une ligne droite paralléle 4 une droite donnée.

Soit A le point donné, et Br la droite donnée ; il faut par le point A conduire
une ligne droite paralléle 4 la droite Br.

Prenons sur la droite Br un point quelconque 4, et joignons A4 ; construisons
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A

punctum in ed A, angulo AAT zqualis angulus
AAE, et producaturin directum ipsi EA recta AZ.

Et quoniam in duas rectas BI', EZ recta in-
cidens AA alternos angulos EAA , AAT aquales
inter se facit, parallela est EZ ipsi BI.

Per datum igitur punctum A , date recta BI

parallela recta linea ducta est EAZ. Quod opor-
tebat facere.

PROPOSITIO XXXII

Omnis trianguli uno latere prdducto » €%~
terior angulus duobus interioribus et opposilis
wqualis est; et interiores trianguli tres anguli
duobus rectis xquales sunt.

E

Ec7e Tpiywyoy 70 ABT , xai mpocenCebanobe

3 ~ /7 \ < \ e/
avTol mie mheupa # BT imi 70 A Adyw o674

Sit triangulus ABI', et producatur ipsius
unum latus BT in A ; dico cxteriorem angulum

sur la droite A4, et au point A de cette droite, 'angle AAE égal 4 P'angle Aar (23),
et prolongeons la droite Az dans la direction de EA.
Puisque la droite Aa, tombant sur les deux droites Br, Ez, fait les angles
alternes EAA , AAT égaux entr’eux, la droite Ez est paralléle a droite Br (27).
Donc la ligne droite EAz a été menée, par le point donné A, parallele & la droite

donnée Br; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXXIL

Ayant prolongé un cété d’un triangle quelconque, V'angle extérieur est égal
aux deux angles intérieurs et opposés; et les trois angles intérieurs du wriangle

sont égaux a deux droits.

Soit le triangle ABr; et prolongeons le cété BT en a; je dis que I'angle exté-
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\ / LAY ~
n twric qwviz # vmo ATA irn eovi Tais' Jusi
~ \ - e
Tals evTo¢ nal awevayrioy Tais uwo TAB, ABT*
xad ai (TOs TOU Tprywyou TPl ywvios, oi
e\ ; A ~ "
omo ABT, BTA, TAB Jugiv opbaic izas ciciy.
~ N 5
Hido yap , it 7o T onuciou, 7ii AB e0dzia
. <
wapaAAnRos @ TE.
A

ATA zqualem esse duobus interioribus et op-
positis TAB, ABT, et interiores tri_anguli tres
angulos ABI', BT'A, TAB duabus rectis ®quales
esse.

Ducatur enim , per T punctum, ipsi AB recte
parallela TE.

b

Ka} ¢mel mapaAAnAGs ¢oiv n AB 74 TE , xa)
tic abTds tumimTorey 0 AT, ai tvarref ywviu
i o7wo BAT, ATE {oas airidass eioi, Tlarw,
el wupé?\m}\ég toTiv n AB 7§ TE, zai eig
adTas qumimTone 0lele 4 BA* 1 txvoc ywvia
# Um0 ETA ien%eTi 77 tvric xatd ameavrioy 7§
U7o ABT* Edeixfn 8¢ xai # vw ATE 7§ v70 BAT
ien* GAn dpa # Um0 ATA ex7os® yuwvia ien ioTi
vl Tl vToc nal amevayTiov Tals ywo BAT,
ABT.

Kosn mpooueicbn # Omd ATB* ai dpa omd

ATA , ATB Tpici Tals Um0 ABT, BTA , TAB icas

>

T A

Et quoniam parallela est AB ipsi TE, et in
ipsas incidit AT, alterni anguli BAT, ATE
xquales inter se sunt. Rursus, quoniam paral-
lela est AB ipsi TE , et in ipsas incidit recta BA,
esterior angulus ET'A ‘zqualis est interiori et
oppesito. ABI. Ostensus autem est et ATE ipsi
BAT zqualis ; totus igitur AT'A exterior angulus
xqualis est duobus interioribus et oppositis BAT,
ABI. * '

Communis addatur ATB ; ergo ATA, ArB
tribus ABT', B['A , TAB ®quales sunt. Sed ATA, -

rieur ATA est égal aux angles intérieurs et opposés TAB, ABT; et que les trois
angles intéricurs ABT, Bra, TAB sont égaux a deux droits.

Menons , par le point T, la droite TE paralléle a 4B (31).

Puaisque AB est paralléle 4 TE, et que AT tombe sur ces droites, les angles

alternes BAT , ATE sont égaux entr’eux (29). De plus, puisque la droite AB est
paralléle & la droite TE, et que la droite Ba tombe sur ces droites, 'angle exté-
rieur ETA est égal 4 langle intérieur et opposé ABT. Mais on a démontré que
angle ATE est égal a V'angle Bar; donc V’angle extérieur ara est égal aux deux
angles intérieurs et opposés BAT, ABT. '

Ajoutons Vangle commun ArB; les angles Ara, ATB seront égaux aux trois
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ATB duobus rectis ®quales sunt ; et ATB, T'BA,
T'AB igitur duobus rectis ®quales sunt. Omnis

igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO XXXIIIL

Quz ct ®quales et parallelas ad easdem partes
conjungunt recte , et ipse @quales et parallel=

sunt.

Sint et zquales et parallcle AB, TA, et con-
jungant ipsas ad easdem partes rectx AT, BA;
dico et AT, BA et zquales et parallelas esse.

-

. T

Jungatur enim BT.
Et quoniam parallela est AB ipsi T'A, et in
ipsas incidif BI', alterni anguli ABI' , BrA

axquales inter se sunt. Et quoniam qualis est AB

angles ABT, BrA, raB. Mais les angles 4ra, ATB sont égaux a deux droits (13); done
les angles ATB, TBA, TAB sont égaux i deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXXIIL

Les droites qui joignent , des mémes cétés, des droites égales et paralléles, sont

elles-mémes égales et paralléles.

Soient 4B, TA deux droites égales et paralléles; que les droites Ar, Ba les joi-
goent des mémes c6tés ; je dis que les droites AT, Ba sont égales et parall¢les.

Joignons Br.

Puisque AB est parallele a ra, et que Br tombe sur ces droites, les angles
alternes ABT , BT sont égaux enti’eux (29). De plus, puisque AB est égale a1, et que
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ipsi ['A, communis autem BT ; dua igitur AB, BI'
duabus TA, BI' ®quales sunt, et angulus ABT
angulo BTA qualis. Basis igitur AT basi BA est
®qualis , et ABT triangulum BTA" triangulo
=quale est; et reliqui anguli reliquis angulis
axquales ernnt uterque utrique, quos ®qualia
latera subtendunt ; ®qualis est igitur ATB an-

A

r

gulus ipsi I'BA. Et quoniam in duas rectas AT,
BA recta incidens BI', alternos angulos ATB,
T'BA ®quales inter se facit, parallela est AT ipsi
BA. Ostensa est autem ipsi et @qualis ; que igitur
xquales, etc.

PROPOSITIO XXXIV.

Parallelogrammorum spatiorum et opposita
latera et anguli @qualiainter se sunt, et diameter

ca bifariam secat.

la droite Br est commune, les deux droites AB, Br sont égales aux deux droites
Ta, BT ; mais 'angle ABT est égal a I'angle Bra ; donc la base AT est égale & la base
BA, le triangle ABT est égal au triangle Bra, et les angles restans, opposés a des
cotés égaux, seront égaux, chacun i chacun (4) ; donc V’angle ATB est égal & 'angle
rBA. Mais la droite BT tombant sur les deux droites AT, Ba fait les angles alternes
ATB, TBA égaux entr’eux ; donc la droite Ar est paralléle a la droite Ba (27).
Mais on a démontré qu’elle lui est égale; donc, etc.

PROPOSITION XXXIYV.

Les cotés et les angles opposés des parallélogrammes sont égaux entr’eux, et
la diagonale les partage en deux parties égales.
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Eoro dedMn}\é'ypap#ov xwpt'ov’ 70 ATAB,
didperpos 8 adrod # BI* Aéyw 074 ToU ATAB
TapaAAnAYpapuoy af amevarTioy mAwpal Te
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peTpos auTd dixe TEuves.

Sit parallelogrammum spatium ATAB, dia-
meter autem ipsius BI'; dico ATAB parallelo-
grammi opposita et latera et angulos zqualia
inter se esse, et BI' diametrum illud bifariam
secare.

q A
/
I

A

Emel 9ap mapdAAiAcs eoiy n AB 7H TA, xal

tic avTas sumimToney e00cix A BT, ai ivarraf’

ytovias ai uwo ABT, BTA ioas aAMiAasg cici.
7’ ~
TleAty, emel mapdAMuAcs iomay # AT 7f BA,
N .
nai el avTds sumemToney n BT, ai ivarraf
owvias ai vmd ATB, TBA oot airdAass eici.
Avo &4 wpiywret toTs Ta ABT, BTA 7ag dVo
qwyiag Ta¢ Uwo ABT, BTA dusi vaic Omd BTA,
y sf € 14 L3 ’, \ /
TBA soas exovvet, exATePLy iXATEPL, Held fuicty
\ 2 ~ ~ 3 \ \ L4
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T

Quoniam enim parallela est AB ipsi TA, et
in ipsas incidit recta BT, alterni anguli ABT,
BrA, mquales inter se sunt. Rursus, quoniam
parallela est AT ipsi BA, et in ipsas incidit BT,
alterni anguli ATB, TBA @quales inter se sunt,
Duo igitur triangula sunt ABL', BL'A, duos an-
gulos ABT', Br'A duobus angulis BI'A, I'BA
®quales habentia, utrumque utrique, et unum
latus uni lateri ®quale, quod est ad ®quales
angulos, commune utrique BT'; et reliqua igitur
reliquis lateribus xqualia habebunt, utrumque
utrique , et reliquum angulum reliquo angulo ;
®quale igitur est AB quidem latus ipsi T4,

Soit le parallélogramme AraB, et que B soit sa diagonale; je dis que les cdtés
et les angles opposés du parallélogramme AraB sont égaux ent’eux, et que la
diagonale Br le partage en deux parties égales.

Car puisque AB est paralléle a Ta, et que la droite BT tombe sur ces droites,
les angles aliernes ABr, Bra sont égaux entr’eux (29). De plus, puisque AT est
parallele a Ba, et que BT tombe sur ces droites, les angles alternes ATE, TBA sont
égaux entr'’eux; donc les deux triangles ABr, Bra ont les deux angles ABr, Bra
égaux aux deux angles Bra, TBa, chacun i chacun, et un ¢6té égal 2 un cété, savoir,
le c4té commun Br, qui est adjacent aux angles égaux ; ils auront donc les autres
cOtés égaux aux autres cétés, chacun i chacun (26), et Pangle restant égal i I'angle
restant ; donc le coté AB est égal au cOté Ta, le c6té AT égal au cété Ba, et Pangle

8
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siciy.
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Ayo 85 Svi xal 3 Jrdperpos avra Nye

’ \ vy > "
Tepves, Emed yotp ion €07y # AB T4 TA, rown

N\ € ’ \ ~
d # BI', Vo &4 «i AB, BT duei 7aic AT, TB
»” 3\ < ’ 3 ’ \ ’ ¢ e\
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ABT ywvig 74 U0 BTA {on tori* 2o} Bdoic dpa
AT Beces T BA Vo ¢oriS* nai 75 ABT c’L'Pac Tpi-
ywvoy 76 BAT wpiyeve ooy ioviv,

H dpa BT Pudperpoc Sy Tépves 75 ATAB

TaparAIACYpaepsor. Omep idu Sifas,

AT vero ipsi BA, et adhuc =qualis est BAT
angulus ipsi BAT. Et quoniam qualis est quidem
ABT angulus ipsi BTA, et I'BA ipsi ATB; totus
igitur ABA toti AT'A est ®qualis; ostensus est
autem et BAT ipsi T'AB ®qualis ;

Ergo parallelogrammorum spatiorum oppo-
sita et latera et anguli zqualia inter se sunt.

A

T

.

Dico et diametrum ipsa bifariam secare.
Quoniam enim ®qualis est AB ipsi TA, com-
munis autem BI', duz igitur AB, BT duabus Ar,
I'B zquales sunt, utraque utrique, et-angulus
ABT angulo Br'A ®qualis est; et basis igitur AT
ipsi BA ®qualis est; et igitur triangulum ABT
triangulo BAT zquale est;

Ergo Br diameter bifariam secat AT'AB paral-
lelogrammum. Quod oportebat ostendere.

BAT égal & l'angle Bar. Puisque I'angle ABT est égal 4 Pangle Bra, et Pangle rBa
égal & I'angle ArB, I’angle total ABA est égal 2 ’angle total ara. Mais on a démoniré

que I'angle BAT est égal a I'angle raB;

Donc les cotés et les angles opposés des parallélogrammes sont égaux

entr’eux.

Je dis de plus que la diagonale partage les parallélogrammes en deux parties
égales. Car puisque 4B est égal a 1A, et que la droite Br est commune , les deux
droites AB, BT sont égales aux droites ar, TB, chacune 4 chacune; mais Pangle

ABT est égal a langle Bra; donc la base AT est égale 2

triangle ABT égal au triangle Bar.

la base BA (4), et le

Donc la diagonale Br partage le parallélogramme ATAB en deux parties égales ;

ce qu’il fallait démontrer.
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PROPOSITIO XXXV.

Parallelogramma , super eidem basi consti-
tuta “et in eisdem parallelis, aequaﬂia inter se
sunt. _

-Sint parall-elogramma ABTA, EBTZ super
eddem basi BT constituta et in eisdem parallelis

AZ, Br'; dico zquale esse ABI'A ipsi EBI'Z.

E Z

B T

Emrel yap mapaAhurdypapusy ¢os 7o ABTA,
ion toriv 4 AA 7 BIS. Atd 7d adra % xad #
EZ 7if BT eoviy ion b Gore nai # AA 74 ELiowly
Yon 5+ xal wosyn # AE* 9an dpa # AE oAn TH AZ
€o7iy {on. Ects O% xa} 5 AB T AT {on* o &%

ai EA, AB duai Tais ZA, AT joos eichy, ena

’ e ~
Tepa cxaTipa, xai pwvia @ 0wl LAT yevia TH

N

Quoniam enim parallelogrammum est ABrA,
®qualis est AA ipsi BI'. Propter eadem, et EZ ipsi
BT est ®qualis. Quare et AA ipsi EZ est ®qualis ;
el communis AE; tota igitur AE toti AZ est
aequ:ilis. Est autem et AB ipsi AT' ®qualis; duz
igitur EA, AB duabus zA , AT 2quales sunt
utraque utrique , et angulus ZAT angulo EAB

PROPOSITION XXXY. )

Les parallélogrammes , contruits sur la méme base et entre les mémes paral-

léles, sont égaux entr’eux.

Que les parallélogrammes ABTA, EBTZ soient construits sur la méme base sr,
et entre les mémes paralléles Az, Br; je dis que le parallelogramme ABTA est
égal.au parallelogramme E<ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>